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UNE REMARQUE A PROPOS DE
PROLONGEMENTS HOLOMORPHES.

JEAN-PIERRE ROSAY

La situation étudiée dans cette note se présente lorsque I’on utilise des
techniques d’analyse microlocale pour établir des résultats de prolonge-
ments holomorphes. Nous renvoyons pour ceci le lecteur aux travaux de
Baouendi et Treves [4], et a [5]. Toutefois, insistons sur le fait qu’il ne
s’agit ici que de présenter une observation trés simple pour obtenir im-
mediatement des prolongements holomorphes a partir seulement de pro-
longements dans des cones au dessus d’une variété totalement réelle
maximale.

PROPOSITION. Soient  un voisinage de 0 dans C*, et M une hypersurface
réelle dans Q, contenant 0, de classe &' et séparant Q en deux régions notées
respectivement Q% et Q~. Soit N une variéte totalement réelle de dimension
n, incluse dans M, et de classe €. Soit V l'intersection d’'un voisinge de
0 dans C» et d’un cone ouvert de C* de sommet 0. Soit f une fonction continii-
ment différentiable sur M telle que 0,f = 0. On suppose que f admet un
prolongement holomorphe sur lintersection de N + V ({z + te C”, z€ N,
te V}) et d'un voisinage de 0. Alors, siV () Q+ # @, f admet un prolonge-
ment holomorphe sur lintersection de Q* et d’un voisingae de 0 dans C”.

PREUVE. -Quitte & restreindre Q et V, on pourra supposer que N + V <
Q*. Appelons un chat un cat, et la région N + ¥ un wedge dont I’edge est
la variété totalement réelle N. La moitié du travail est ainsi faite! Il reste
a observer que puisque o ,f =0, il existe f* et f~ fonctions holomorphes
sur l'intersection d’un voisinage de 0 avec, respectivement, QF et O,
continument prolongeables & M (griace aux hypothéses de régularité
@) et telles que sur M, au voisinage de 0, f = f* — f~. Cette “formule
de saut™ est bien connue (on pourra consulter par exemple: [2] sous
hypothéses de régularité €=, [6] si M est la forntiére d’un ouvert borné,
et [8], ou probablement d’autres références, pour la situation présente).
Alors, f+ — f définit un prolongement de f~|N a lintersection d’un
voisinage de 0 et de (N + V). D’apreés le théoréme de I’edge of the wedge
de Pincuk ([7, 3, 1] pour le cas ¢, ¢/ [9]), f~ se prolonge donc en fonction
holomorphe au voisinage de 0.
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Notons f~ ce prolongement ; le prolongement cherché de fest f+ — f-.

Notke. L’hypothése de régularité ! sur f'n’est pas essentielle, elle permet
une rédaction facile. L’hypothése de régularité ¢! sur N est par contre
plus sérieuse; il s’agit en effet de la régularité exigée dans le théoréme de
I’edge of the wedge.

REMARQUE. M.S. Baouendi et F. Treves m’ont confirmé que, au moins
sous des hypothéses de régularité plus restrictives, le résultat de la Pro-
position leur était connu, a I’ aide de technique de “F.B.1.”. Voir la preuve
(non I’énoncé) du Théoréme 1.4 page 83 dans leur article “About the
holomorphic extension of C.R. functions on real hypersurfaces in com-
plex spaces” (Duke Math. J. 51 (1984), 77-107).
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versations sur des questions proches de celle étudiée ici.
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