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16. Suites limite-périodiques et théorie des nombres. IV

Par J.-L. MAUCLAIRE
Institut de Mathématiques Statistiques

(Communicated by Shokichi IYANAGA, M. J. A., Jan. 12, 1981)

§0. On garde les mémes notations que dans les notes précédentes
de méme titre*’, et on en introduit une nouvelle :

Si 2>1, on définit B}, comme l’ensemble des fonctions de B? as-
sociées aux fonctions de L*(E, dy).

§1. On a le théoréme suivant. Théoréme 5.0. Soit une suite
positive indexée par N* possédant la propriété susvante :

Pour tout ne N*, il existe y(n)>0, dépendant de n, tel que: pour
tout N € N* dont tous les diviseurs premiers sont >y(n), on o a(n)
<a(nN).

Moyennant cette seule hypothése; posons:

I.(n)=1 si am)<Lx
0 si a(n)>ux.
Alors:
1° I.,n)e Bi,.
2° a(n)-I,(n)e Bl,.
Si de plus, lim sup 1 > a(m)< + oo, alors:

=+ 00 X n<z

3° a(n) e Bi,,.

§2. Les résultats 5.1 et 5.2 dans la précédente note III se dédui-
sent de ce théoréme, et I’on remarquera que, dans ce cas, la fonction
I, est définie de facon différente; la raison en est que I’on n’utilise pas
les méthodes usuelles pour ce genre de probléme, qui plongent dans R
des structures qui n’ont pas beaucoup d’affinité avec les réels, mais que
T’on travaille sur des espaces différents.

Le Théoréme 5.0 permet de résoudre des problémes théoriques
généraux relatifs aux espaces B, et je reviendrai sur cela dans des
notes ultérieures.

Donnons maintenant des exemples d’application de ce résultat:

1° Soit «>1, et notons:

E.={neN¥*d, d,, d,|n, d;|n, d,<d,<ad,}.
Alors, la fonction caractéristique de F, est un élément de B}

inve

2° Considérons la classique fonction 2(n)—w(n). Alors, si on
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note B, ={n|2(n) —o(n)=k}, E, a une fonction caractéristique qui est
dans Bi,..

3° Si (f,), iel, est une famille de fonctions multiplicatives a
valeurs entieres, et (d,), 7 € I, une famille d’entiers strictement positifs,
{n|f,(m)=0 mod d,} a une fonction caractéristique qui est un élément
de Bi,,.

Mentionnons que dans de nombreux cas, il est possible de donner
une formule explicite des séries de Fourier des fonctions caractéris-
tiques considérées.

§3. Il n’est pas possible de donner ici une démonstration com-
pléte du résultat 5.0. En fait, il est une conséquence facile du résultat
suivant:

Théoréeme fondamental. Soit F'(t) une fonction positive semi-
continue inférieurement sur E. Alors, si F(t)e L(E, dp), on a:

F(n) est associée dans B, d F(t) si F(n) <+ oo pour tout n>0.

Le lien entre le Théoréme 5.0 et le Théoréme fondamental est le
suivant: Si 'on définit A(¢) =lim inf a(n), A(t) est semi-continue inféri-
eurement, et A(n)=a(n). i

Le reste de la démonstration est alors uniquement technique.



