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87. Sur la Dérivation d’une Intégrale E. R. Indéfinie. 11

Par Shizu NAKANISHI
(Comm. by K. KUNUGI, M.J.A., July 12, 1961)

Dans la Note précédente,” nous avons montré que lintégrale
E. R. ne posséde pas la propriété newtonienne généralisée de fonction
primitive, puisqu’il existe une fonction intégrable E.R. telle que
I'intégrale E. R. indéfinie n’est pas dérivable en point de mesure
positive. Dans cette Note, nous montrerons que la fonction intégrable
E. R. définie dans la Note précédente posséde de plus la propriété:
Uintégrale E. R. indéfinie m’est pas dérivable approximativement® en
point de mesure positive.

Désormais, nons gardons, sauf indication contraire, les notations
de la Note précédente.

Soit f(x) une fonction intégrable E. R. définie dans la Note précé-
dente. Nons montrerons que l’intégrale E. R. indéfinie de f(x) n’est
pas dérivable approximativement en tout point d’ensemble Fy=H,.
Soit # un point quelconque de F,. Alors, il existe, pour tout m>2,

2ap,~1
un indice 1=1(m) tel que J, _, ;3, puisqu’on a le J., -1, ;2F,. Posons
simplement J, _, ;=[@.,,b,]. On a alors xe[a,,c., ] ouzeld,, bl
x étant un point d’intervalle [a,, ¢, ], soit 2’ un point quelconque
d’intervalle L,,=[d._.; 2,b,]. * étant un point d’intervalle [d.,, i Onls
soit 2’ un point queleconque d’intervalle L, =[a,, €, .1,2:-1]- Alorsona
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l§=]1 4mit ., 4mntt 41 gemnt 2a,,,—1

> a, 1

“ (2a,, —1)2m+?  2ome~¥

| w'_x I Smes (Jam"l, l)< E‘—,]:;_—l.
Done, on a M>l -1 pour tout 2’ appartenant a
|2’ —2| 16 2=t

L!(ou L?). De plus, si 'on pose L,=[a,,b,], on a, pour tout m>2,
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L,oL,(L,2L?) et mes L},/mes L, (=mes L];/mes L,)> ;, puisqu’on
1 1

pyReTy Par conséquent, il
%m

a meslL,< om et mes L, (=mes L)) >
s’ensuit que lfap(x)lzlls pour tout xeF.
Ensuite, montrons que |Ea,,(x)lg% pour tout xe F,. Considérons

d’abord le cas ol le point « appartient a P'intervalle [a,,c¢., ;]. Dans
ce cas, nous pouvons considérer trois cas suivants:

1 cas: b,=c, 1, ,,J'——El,
2
2™ cas: b,=c¢, 2 j» jz%l,

3™ cas: les autres cas.
Posons, dans 17¢,2™ et 3™ cas, respectivement

T =x+2(b,—x)+

a—l

~ 1
x,?,:x {2 mes(Ja -1, l)+ 4a -1 +Z“m—"‘;}.

2am+4
Puisqu’alors Z,c Fi(1=1,2,3) et Fi= U J,

j=1
m>4, un indice k=k(m,l) tel que J, ., ,>%,. Désignons par L ,
Iintervalle J, ., oU k=k(m,l). Pour 17¢,2™ et 3™ cas, soit &’ un
point quelconque de L;, , 1=1,2,3, respectivement. On a alors pour
tout m>4

| F(z')—F(2)|<

il existe, pour tout

mt4, 7

2 { 1 2wt 2 Qumts
2am—2(am_2)+ 4am+5 am+5+4am+6 a, _|_6
2=t Qiem—1 }+2 > { 1 2mn, 1 2emut

42am—1 2am_1 =1 4%m+1 Aprs 4am+1+1 +l+1
Qami—1 Qlapiy—1 }S 2 1 n 1 ,
Fome 20, —1) T2, —2) | 2wt 2mert
|x’—x|>mes(J,,m_1,i)>ia.
D’ou, il s’ensuit que I—F(M)—I +——8——+ 1 De plus, si
|2 —2| 32 a,—2 2w

Pon pose

Lml‘"l:a'm’ a,+2 mes (Ja -1, t)+4, —1:|

Lmz_[am,a +2 mes (J.. -1, )+ e _z]
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L, =|:b,,,— {3 mes (J,, 1, )+ +-1 } bm:|,

4am— 1 4am—2

on a alors, pour [=1,2, 3,

L, 2L, mes L:'">_2a_:,+_5’
amt+2
1 + 1 <2

mes Lmlgs mes (Jam—l, 1)+4

am—l 4am—2 4am—1’
de sorte qu’on a pour tout m>4

mes L., /mes L, > —219— (1=1,2,3).

D’une maniére analogue, nous pouvons montrer que pour le cas ol
ze[d, ;b,] nous avons aussi les méme résultats. Par conséquent,

onal|F, ()< :—315 pour tout zeF\.
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