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102. Zur konformen Flichentheorie mit Kmmungskugeln
als Elementen, II1.

Von Tsurusaburo TAKASU.
(Rec. Sept 9, 1929. Comm. by M. FUJIWARA, M.LA., Oct. 12, 1929.)

8. Vorteile des letzten Fundamentalsatzes.

Wir wollen nun die folgenden Bezeichnungen einfiihren"

D(59) (uau) ,, (u’u’)= ’, (u,)=D. (u’a)= ,
(60) (,,)=D,,. (,)=V.

wobei die beiden Kriimmungskugeln,

die Zentralkugel,

der Fliichenpunkt

sind. Dann. da

ist. geltens)"

D D+ G,.(61)

Nun habe ich bewiesen:’"

(62) { +

1) Betreffs der Teile I, II, siehe diese Proc., 4 (1928).
2) Die Formel /--- ergibt einen Beweis fiir die durch Herrn Prof.

Kubota gemachten Bemerkung fiber die Xquivalenz der beiden Angaben"
,.,,du’du, ,.,duadu’ (G. Thomsen)
,.,luadu’, )adu’du’ (T. Takasu)

ohne weiteres. Siehe T. Kubota, Zur Geometrie der Kriimmungskugelkongruenzen,
Proc., 4 (1928), S. 584.

3) T. Takasu, Differentialkugelgeometrie, II. Tohoku Sc. Rep., 17 (1928), S. 541.

Die Formeln (62) (Takasu, 1925) stammen bis auf die Ausdriicke in pentasphirischen
Koordinaten aus Herrn K. Ogura. (Siehe die dortige Fussnote.)
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Aus (61) und (62) ergibt sichx)"

2D ’,,.(63) 2D= ,,,
Also hat der Fundamentalsatz vom Art. 7 die folgenden Vorteile"

(i) Nur eine MantelflSche kommt in Betracht ;
(ii) die quadratische Form adudu stellt das Quadrat des dutch

die Zentralkugel beschriebenen Winkelelementes dar ;
(iii) die quadratische Form 2Ddudu stellt das Quadrat des

durch die Krfemmungskugel beschriebenen Winkelelementes dar.

9. EndgItiger Fundamentalsatz der konformen Flchentheorie.
Es ist klar, dass die folgenden drei Arten von Angaben iquivalent

sind"

(i) D, G---- (G. Thomsen),

(ii) 2D-----, G (T. Takasu, Art. 8 dieser Note),

2D ,---’ ( ).(iii) 2D , ’--

Mit Benutzung yon den Bezeichnungen der Artt. 1-7 auf Grund
von den Beziehungen (62), (63) kSnnen wir jetzt schliessen"

Endgiiltiger Fundamentalsatz der konformen FIKchentheorie:
Sind zwei lineare Formen d und d und also auch die zwei
quadratischen Formen

d*=,,dudu, ( ----,, -,, =---0),
(63)

so vorgeschrieben, dass zwischen ihnen die Differentialgleichung (56)
gelten, so existieren fir (57) stets Flchen, die diese Formen zu Grund-
formen haben und werden bis auf konforme Transformationen eindeutig
bestimmt. Es gibt im Falle (57) unter (58) eine einparametrige Schar
wesentlich verschiedener isothermer Fchen, wobei alle chen dieselben
Grundfornen haben. Wenn die zwei quadratischen Formen fir die
beiden lchen gebildet sind, so ist fir die Kongruenz (unter der
konformen Gruppe) der beiden lchen notwending und hinreichend,

1) Wegen 2D,=-,, siehe auch"
T. Kubota, a.. O"
T. Takasu, Differentialkugelgeometrie, VII. Jap. Journ. of Math., 5 (1929), S. 320.
T. Takasu VIII, ibid., 6 (1929), S. 73.
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dass die zwei Paare dieser Fundamentalformen, die den Bedingungen
(57), (58) nairlich geniSgen, Paare mieinander kovariant sind.)

N.. Entspreces gilt natirlich auch fir die Laguerresche
Flchentheorie.

1) Wegen der Angabe von dv und d siehe:
(i) T. Takasu, Differentialkugelgeometrie, II, a.a.O., (Mai 1928) S. 541, Formeln

(984), (987) und S. 555;
(ii) T._ Kubota, Bemerkungen zur Laguerre-Geometrie, Tbhoku Sc. Rep., 15

(1926) saint: W. Blaschke, ber die Geometrie yon Laguerre I, Abh. Hamb., 3
(1924). Das erste war bei der Jahresversamralung in Diisseldorf am 23. Sept. 1926
vorgetragen.

(iii) W. Blaschke--G. Thomsen, Vorlesungen fiber Differentialgeometrie III (Dez.
1928), S. 319.


