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3. Eine Erganzung zur Kurventheorie
im konformen Raume.

Von Tsurusaburo TAKASU.
Mathematical Institute, Tohoku Imperial University.
(Comm. by M. FUJIWARA, M.LA., Jan. 12. 1935.)

Den Fundamentalsatz der Kurventheorie im konformen Raume
habe ich? zuerst aufgestellt. Hier méchte ich den Fundamentalsatz der
Raumkurventheorie mit im konformen Raume Benutzung des Lieb-
mannschen Parameters® beweisen.

Es seien (y) die pentasphérischen Punktkoordinaten der Schmiegungs-
kugel einer Raumkurve :

@® =0, (@%=0),

@  y=y0, ((whs=1, (ydys=de*).

Die Brennpunkte (p) und (p) des Schmiegungskreises seien wie folgt
dargestellt :

@ 1
/‘p= - Z'Ei -y,
wobei
@4 (pps=k, pe=1,  (pdp)s=—(pdp)s=0,
(5) g—g —ip (p=e )
ist.
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Differenziert man (3), so folgt:

dp _.d% _dy
p Pao Ve do’

so dass nach (5) und 3)
dp _mdy 0+ p W ;Y _dy

inp+p .

dé do d¢* df
ist. Hieraus ergibt sich:
dzy _ _p
© eV
Nun habe ich bewiesen® :
d’
) e 2—‘&?4’1/
Daher ist
ﬁ_P
® px= )
Dabei ist
. gp=0r dp  p d
dp-yre-dr=—r et g
d’ &%
PAdyde=r(L dm)da
so dass
d0
=4 ds?=(dxd
o |G gy b ()
dé* de?

wird. Dies lasst sich wie folgt umschreiben :

v/ (dx dy)
10) | p=s ¥ @edds g
VAT Y

Der Liebmannsche Parameter ¢ ldsst sich wie folgt schreiben :

_ lzded®d’|? _ lldpdPpd®pdiplf
(dx dyr)é (a? p d?p)s ’

(11)

so dass

1) T. Takasu: Differentialkugelgeometrie, I. Té6hoku Sci. Rep., 17 (1928), S. 304,
Formel (322).
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dp d? d®p d'% |2 (d?% d% \'_
12) \E‘t)— i a ak | ap )5—1l
wird.
Setzt man dl_d’_p) =(rs), so erhilt man die folgende Tabelle
dtr dis /g
skalarer Produkte :
(00)=0, (01)=0, (02)=0, (03)=0, (04)=f, (05)=31,
(11)=0, (12)=0, 13)=—f, 1H)=-3S, 15)—3f"+9,
(13) (22)=f, (23)=3f, 4)=3f"—¢, 2B)=3f"-3¢,
(33)=¢, (B4)=3¢, (85)=39"—¢,
(44)=¢, (45)=3¢".

Also wird (12) zu:
14) | fY=—F UL+ TG+ LG — PP+ 5, |
wodurch ¢ mittels der f und ¢ allein darstellen lisst.
Setzt man von (13) in
pV pIV p” p” p p 1
PV iV’ 7 b7 P m 0 p i p P pv
SUALES LIS VA A A 0 p. p; 97 9 PV
P8 ps™V> ps” ps ps s 0 ps b ps pg” psV
0
0

0O 0 0 0 O

P PV Py Py pL b pa pi v P PV
VAL AL A ps b5 b5 pg pV
=| pW p(IV) oy oy P =0

(05) (04) (03) (02) (01) (00)
(15) (14) (13) (12) (11) (10)
(25) (24) (23) (22) (21) (20)
(35) (34) (33) (32) (31) (30)
(45) (44) (43) (42) (41) (40)
ein, so ergibt sich die folgende Differentialgleichung :

(15) pv pav A p’ =0,
il f 0 0 0

—-3f’+¢ —-3f —f 0 0
-3¢ -9 3 f 0
3 —¢ 39 ¢ 3 ~f
3 ¢ 3 -9 -3

S - -
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worin ¢ und ¢’ nach (14) mittels der f und 9 allein darstellen lassen.
Also sind die zwei Gleichungen

16) | @)=ft), (33)=5() |

filr dretmal stetig differenzierbare Funktion f(t) und zweimal stetig
differenzierbare Funktion %(t) als natiirliche Gleichungen der Kurve
t=x(f) brauchbar, da die Differentialgleichung (15) durch Angaben von

(16) in Bezug auf p auflosen lidsst und die Funktionen z(f) den dp(t)
proportional sind.

2
Es ist nicht schwer (16) mittes der Grossen (), %, ((ii_tz und
AL

_d? darzustellen.



