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Eine Ergnzung zur Kurventheorie
im konformen Raume.

Von Tsurusaburo TAKASU.
Mathematical Institute, Tohoku Imperial University.

(Comm. by M. FUJlWARA, M.LA., Jan. 12. 19350

Den Fundamentalsatz der Kurventheorie im konformen Raume
habe ich> zuerst aufgestellt. Hier mSchte ich den Fundamentalsatz der
Raumkurventheorie mit im konformen Raume Benutzung des Lieb-
manRschen Parameters) beweisen.

Es seien (y) die pentasphirischen Punktkoordinaten der Schmiegungs-
kugel einer Raumkurve"

(Z) ( 0 ),
(2) y=y(() ((yy)=l, (dydy)=dO ).

Die Brennpunkte (p) und (p) des Schmiegungskreises seien wie folgt
dargestellt

+
(3)

.dy

wobei

(4)

(5)

(Pd)5 (dP)5=0,
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Differenziert man (3), so folgt:

d dp i dy dy
---P +- d8 d

ds nach (5) und (3)
dp ..dy_y)+ dP=idYip + ( d

ist. Hieraus ergibt sich"

(6) d ey_ dp
dO d"

Nun habe ich bewien):

(7}

Daher ist

(8) p-- - dp
d#

Dabei ist

so dass

dO

(9)
1 dp

" ( d’Pd0 d’P dO’ ( ds=(dd))

wird. Dies lst sich wie folgt umschreiben"

(10) V’ (d d) dp.;= : V (dp dp)

Der Liebmannsche Parameter t ]fisst sich wie folgt schreiben

(11)

so dass

1) T. Takasu: Differentialkugelgeometrie, I. TShoku Sci. Rep., 17 (1928), S. 304,
Formel (322).
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dp dZp dap dp z. (dp dp)_l(12)
d dtz dta dt d$ d

wird.

Setzt man (g"Pgt" dP)dV=_(r), so erh/ilt man die folgende Tabdle

skalarer Produkte
(00):0, (01)--0, (02)---0, (03)=0, (04)--f, (05)=f’,

(11)=0, (12)=0, (13)------f, (14)=-f, (15)-f"+,
(13) (22)----f, (23) f’, (24)=ff’-, (25)=f"-s’,

(33)----, (34) =1/2’, (35)=1/2’- ,
(44), (45)--1/2’.

Also wird (12) zu:

(14) fa’= --.f-ff’C-ff’f’+ f’CT+f(f"-Of+ f’a’
wodurch h mittels der fund allein darstellen liisst.

1 0 0 0 0 0

0 P" Pi"7v)

(05) (04)(03) (02) (01) (00)
(15) (14) (13) (12) (11) (10)
(25) (24) (23) (22) (21) (20)
(35) (34) (33) (32) (31) (30)
(45) (44) (43) (42) (41) (40)

ein, so ergibt sich die folgende Differentialgleichung"
(15)

f’ f 0 0 0

if’ + i {f -f 0

3"- ’- { f

=0

0

0 0

0 0

-f o

-" ]f"- --f’ f
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worin und ’ nach (14) mittels der fund allein darstellen lassen.
Also sind die zwei Gleichungen

(16) (22)=f(t), (33)=(t)

fir dreimal stetig differenzierbare Funktion f(t) und zweimal stetig

differenzierbare Funktion (t) als natit’rliche Gleichungen der Kurve
=(t) brauchbar, da die Differentialgleichung (15) durch Angaben yon

(16) in Bezug auf p auflSsen lsst und die Funktionen (t) den dp(t)
proportional sind.

Es ist nicht schwer (16) mittes der GrSssen y(t), dO d8 und
dt dt

dSt darzustellen.
dt


