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ur les circonfrences gnralises darts les
espaces connexion conforme.

Par Kentaro YANO.
Institut de Mathmatiques, Universit Impriale de Tokio.

(Comm. by S. KAKEYA, M.I.A., Nov. 12, 1938.)

Dans une Note prclente,) nous avons montr comment on peut
expliquer, du point de vue gomtrique de M.E. Cartan, la thorie
analytique des espaces R connexion conforme de l’Ecole de Princeton.

Dans cette Note, nous allons gnraliser, avec la mthode du repbre
mobile de M.E. Cartan, la notion de circonfrences d’espaces conformes
ordinaires.

Prenons, R chaque point de la varith R connexion conforme, un
repbre naturel (/2)sphrique form avec deux points analytiques
A0 et A et sphbres analytiques As (,, ...- 1, 2, ..., ) passant par
A0 et A, A0 tant le point de contact. Alors, on aura

A0 A0&= 0, AoA = 1,

off g# sont des composantes du tenseur fondamental et g est le dter-
minant form avec les g#.

La connexion conforme tant dfinie par

dAp--a,AQ (P, Q, R, -O, 1, 2, ..., n, ),

nous avons par rapport au repre naturel,

(1) GII/GII}, G

o ,,?, npdu"
et u sont des coordonnes des points de la varietY.

Cela tant, dans un espace conforme ordinaire, une circonfrence,
passant par les points A0 et A., peut tre dfinie par

lt G
oh p est un facteur arbitraire (fonction de t) et v et G (=A. A)
sont des constantes.

Donc, l’quation diffrentielle pour les circonfrences peut tre mise
sous la forme suivante"

d3pA =0.
dt3

Nous prenons cette quation comme celle qui dfinit la circonfrence
gnralise dans les espaces connexion conforme.

1) K. Yano: Remarques relatives la thorie des espaces connexion conforme,
Comptes Rendus, t. 20{} (1938), 560-562.
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(2)

on obtient

(3)

Ao tant le point de contact, de l’quation

d3pA -0,
d3

dAo + d d’Ao +3 dp dAo t- d Ao=0

D’autre part, on a

dA_ du
dt dt

Ao BAo+aA+CAd

(4) d3Adf ( dBa +a du )
+ + + +CH A

+(HadUd + A,

B=.d d
dt

(5) a= +Ndu du
d dt dt

C=Hdu du -G.du du
dt dt dt dr"

En substituant les uagons (4) ds (3)et en annulant les cffici-
en de A0, A et A, on trouve

(6) P(+’adu’dt +3B dP-
/

+ o--( d ) 3a" a du +Bdu +CHL + +3 0(7) p+xx d dt dt d$ d dt

+ c=o(s)
dt dt /

En remarquant que

dt 2 dt dt d 2 dt

en vertu de (1), on duit de (8)

done

3 dC .dc=o
2 P--+--d
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(9) Cf,=M (constante)
le long de la courbe

Introduisons un param6tre s tel qu’ on air

(10) G du du M

et appelons-le paramtre conforme, alors on aura de (10)
(11)

off la prime indique la driv6e par rapport s.
En substituant

dt t’ dt t’ t’ dta t’
d (l.du du )dB.= ds ds ds 21Pdu du f’

ds ds

dans (6), nous avons

Ii.du du f,
ds ds

done
(12)

off

if4

(13)

4

du du )+ ( du

{t}.=
f 2\f/"

ill

3

3 du t"’ 3 du’. t,,.

+

=0,

ds ds / ’ ds J’
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donc
b )(d, _{_ d db ) d

d ds

MH du

En contractant Ga( ua +Ha du du’ )=Gaba aux deux membms de

(14) et en nant compte des relations

MGbalIL, du MIl,.%b du
ds ds

on obtient

( db 1 d
\ ds as/ 2 ds

MI1o. b du1 d (Gbb)+ ds 0
2ds

En substituant (15) dans (12), on trouve

ds ds ds 2M
par consequent

(16)
2M d

[.du du" +constante.
ds ds

Comme le paramtre t est dtermin l’aide de la drivde
schwarzienne par rapport t s, nous l’appelons paramtre projectif.

Enfin, en substituant (16) dans (14), on obtient les quations dif-
fdrentielles des circonfrences gnralise:

ds\ ds ds ds \ ds* ds ds ds

11 du du +constante-]+ du


