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par des egalits. II
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Instituto de Matemtica, Universidad National der Sur, Bahia Blanca, Argentina

(Comm. by Kinjir5 KUNUGI, M.J.A., April 12, 1967)

Dans cette note, nous donnerons une caractrisation des algbres
de Nelson, au moyen des considerations prliminaires dans la premiere
note.

4.3. Theorem1) Pour que le systme (A 1, --, --, A, V) soit
une algbre de Nelson il faut et il suffit que les dgalitds suivantes

N1) xVl=x
N2) xA(xVy)=x
N3) xA(yVz)=(ZAx)V(zAy)
N4) ,-x=x

N5) (xAy)=xVy
N6) xA..x=(xA.-x)A(yV..y)
N7) x--x 1
N8) (xVy)A(x--.y)=xVy
N9) xA(x---y)=xA(..xVy)
N10) x-(yA z) (x-y) A (xz)
Nll) x-(y---z) (x y)--z

soient vdrifides et que l’on pose par ddfinition x=x--O (ot 0= -1).
On voit de suite que la notion d’algbre de Boole est un cas

particulier de celle d algbre de Nelson.
Le choix des axiomes N7)-N10) a son origine dans le fait que

les ensembles A rticuls infrieurement dans lesquels a@b existe
pour tout couple ordonn (a, b) d’lments de A, peuvent tre carac-
triss 9 par les galits:

A1) x@x=yy
A2) (xy)Ay y
A3) xA(xy)=xAy
t4) x@(yAz)= (x@z) A (x@y)
I1 tait alors indiqu de postuler les galits N7-N10.
La dmonstration du thorme 4.3 puise fortement sur les r&

sultats indiqus dans [11, dans la dmonstration desquels on a fait
intervenir l’induction transfinie. Postrieurement la rdaction de
cette note, Diana Brignole a obtenu une dmonstration de 4.3 que

1) Ce rsultat a tg prsent 1’ UniSn Matemtica Argentina le 22 Septembre
1961 (Revista de la UniSn Matemtica Argentina, 19, no 5(1962), p. 361).
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n’utilise pas ces rsultats et qui sera publie ailleurs.
Luiz Monteiro a dmont que l’axiome N1) est une consequence

de N2), N3), N7), et N9) et en outre que chacun des axiomes N2),
N4), N7), N9), et Nll) est indpendant des restants. A. Monteiro
a dmontr l’indpendance des axiomes N3) et N6). L’indpendance
des axiomes N5), N8), N10) reste une question ouverte.
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