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2. Structures topologiques et géométrico-topologiques. 2.1. Dé-
finition. Je dirai que la configuration L est munie d'une structure
topologique relative, lorsqu’on se donne une fonction f(z,y)=%" aux
arguments «,y<P tels que x>y et aux valeurs dans P, telle que les
trois conditions suivantes soient en puissance (c¢f. mon travail [17):

FR1. On a ©°=x pour chaque xeP

FR2. Pour tous les x, yeP tels que 2>y, on a §° <y*
FR3. Pour tous les x,y,zeP tels que x>y>z,
on o Y= >7"
2.1.1. On montre aisément qu'on a
2=2y">y (x,yeP tels que z>y)
=% (x,9,2¢P tels que 2>y>2);
en outre, la condition FR2 laisse renforcer

FR2. ¥* =¥, pour tous les x,yeP tels que x>y

2.1.2. En supposant que « est fixe et faisant varier y tel que
y<x on voit que ¥° est un opérateur de fermeture au sens de M.
Oystein Ore [2], dans Pensemble des y<u.

2.1.8. Certaines questions nequiérent I'nitervention des structures
géométriques et topologiques d’une configuration; cf. par exemple la
théorie abstraite du conducteur [3]. C’est alors une certaine com-
binaison des propriétés des deux structures qui s’avére propre 2
Iexamen de la question, telle la condition suivante (ef. [1] et mon
rapport [4], §9):

2.2, Définition. Je dirai qu’une structure topologique relative
de P est unitaire par rapport a quelque (27, ¥)-structure géométriquee
lorsque

FR4. Pour tous les a,d, e, x, yeP tels que dY'{a, x}, eX'{a, y},
d>e et x>y, on a eV {a®, y°}

2.3. Une autre condition importante & maints égards est l’axiome
de Kuratowski

FRK. Pour tous les a,b, d, ueP tels que u>a,
u>b et u>dr{a,b}, on a d*r{a, v}, cf. [3].
Cette condition FRK est une conséquence presque triviale de FR4,

pour ou que 1" soit naturelle, donc telle que pour tous les a, beP tels
que a>b, on ait al{a,b}.
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3. Transformations des structures géométriques et géométrico-
topologiques. 3.1. Définition. Soient P, P’ deux configurations quel-
conques (non nécessairement distinctes) et munies chacune de quelque
1, 2)-structure géométrique. Je dirai qu'une application ¢ de P dans
(sur) P’ est un (27, 2)-homomorphisme géométrique lorsque pour tous
les a,b,d, meP tels que dV{a,d} et mZ{a,c}, on a del{ap, by} et
moZ{ayp, bel.

3.1.1. Lorsque l'application ¢ est de plus biunivoque et réciproque
et quon ait d'¢ r{a'e !, b'p~'} et m'o ' Y{a'v!, b'e '} pour tous les
a,b,d,m'eP tels que d'Y{a’, b’} et m'3{a’,b’}, ¢* étant 'application
inverse de ¢, je dirai que ¢ est un (1", X)-isomorphisme géométrique.
Lequel est un (7', 2)-automorphisme géométrique, pour vu que PL=P'.

8.1.2. Lorsque les structures géométriques dont P et P’ sont munies,
sont les structures discrétes, le notion de (27, ¥)-homomorphisme géo-
métrique devient la notion ordinaire d’homomorphisme au sens de l'ordre
partiel ([5], Chap. I, §5). Un pareil homomorphisme géométrique, cela
vent dire un (4, M)-homomorphisme sera dit discret.

M. Milan Kolibiar a prouvé qu’il existe des homomorphismes dis-
crets qui ne sont pas des (7, Y)-homomorphismes géométriques et
réciproquement, attendu que G(1°, 2)< G4, M); cf. [6], §3.

38.2. Définition. Les configurations 3, P’ étant munies chacune de
quelque (7, 2)-structure géométrique et de quelque structure topolo-
gique, je dirai qu'une application ¢ de P dans (sur) P’ est un (7", 2)-
homomorphisme géométrico-topologique lorsque pour tous les a, b, d, m
eP tels que dY{a,b} et mI{a, b}, les deux conditions suivantes sont
remplies: 1. On a deY{ap, bp} et moZ{ap, bp}, 2. On a a‘e>ag®
et m% me*. (Daprés l'axiome 1, ¢ est donc toujours un (27, 3)-
homomorphisme géométrique.)

3.2.1. Lorsque B, P’ sont munies de leurs structures géométriques
discrétes, on en obtient la notion de homomorphisme topologique (alias
fonction continue au sens de la topologie générale).

3.2.2. La condition FR4 (2.3) est intimement liée & la propriété
d’une application ¢ d’étre un (27, 2)-homomorphisme géométrico-topolo-
gique, comme je le montrerai ailleurs. Je me borne ici & l'indication
de la propriété caractéristique suivante des (77, 2)-homomorphismes
géométrico-topologiques:

8.8. Théoréeme. Pour que Uapplication ¢ de P dans P’ soit un
T, 2)-homomorphisme topologique il faut que la condition suivante
soit remplie:

(HT) Pour tous les a,b,d, meP tels que d¥'{a, b}, m2(a,d}, a*=a,
b =b, m*=m=7n’, on a également GP* =agp, bp** =bp, ME™* =me="meg".

Réciproquement, supposons que la (17, 2)-structure géométrique
dont P est munie, soit analytique et fermée (1.6) et qu’elle posséde en
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outre la propriété suivante:

(0) Pour tous les a,ay,a',b d, meP tels que dY{a,b}, mZ{a, b},
a'=a, b*=b, M*=m=m’, d>a,>a>a'>m, Gi=a, et °=a’, il existe
les éléments b, b’ eP tels que d>=b,>b>=b'>m et tels que

a,V{a, b}, a'X{a,b]}
b Y{a, b}, bX{a,,b}.

Alors, pour que le (', 2)-homomorphisme géométrique ¢ soit topo-
logique (=géométrico-topologique), il suffit que la condition (HT)
précédente soit vérifiée.
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