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Sur une fonction de classe 2 de Baire dont le graphe coupe

les graphes de toutes les fonctions de classe 1

Dans le travail 2] les auteurs ont posé la cuestion sui-
vante;

Question. ([2], Question 2,) Does there exist a Borel
2 function from R into R which intersects each Borel 1

function from R into R?

La réponse affirmative résulte du théoréme suivant:
Théoréme. Soit o > 1 un nombre ordinal dénombrable.

2

11 existe une fonction f:R“4R.de classe o de Baire dont

le graphe coupe les graphes de toutes les fonctions

g:R+4R de classes de Baire plus petites cue aqa.

Démonstration. D’aprés le thdoréme de Cantorovitch (1]
il existe une fonction universelle F:R2aR de classe de Baire

a telle cgue, gquelle ocue soit la fonction g:R4R de classe

de Baire plus petite que a, il existe un nombre
to € R tel que g(x) = F(x,to) pour tout x € R. Soit
f(x) = F(x,x). La fonction f satisfait aux conditions exigédes.
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En effet, on voit facilement gue la fonction f est de classe
a de Baire. Fixons encore une fonction g:R-+R de classe
B < a. Il existe un nombre to € R tel gue g(x) = F(x,to).

On a
glty) = F(t ,t) = £(t.),

d‘ol il vient que les graphes des fonctions g et f se cou-

pent au point (to,F(to,to)) et la démonstration est finie.
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