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Introduction.

Nous avons démontré dans le mémoire [2], n°9, qu'un
domaine 4 intérieurement ramifié sur un polycylindre 4 a I'espace
de » variables complexes (x,, -+, x,) peut se représenter par
une surface analytique ), de type (K)V, n’admettant pour sa
variété singuliére’ de dimension #—1 qu'une variété double
ordinaire® T.

La variété double ordinaire 7 d’une surface analytique J
de type (K) joue un role essentiel dans l'étude sur le domaine
intérieurement ramifié 4. En fait, le théoréme 6, [3], montre
que le probleme (A) est ou bien affirmatif pour tous les domaines
4 qui se représentent par des surfaces Y, de type (K), ayant
la méme variété double ordinaire donnée 7, ou bien toujours
négatif; autrement dit, la réponse au probléme (A) ne dépend
que de la variété double ordinaire 7.

Dans ce mémoire, nous nous proposons réciproquement de
montrer l'existence d’'une surface ), (et donc, l'existence d'un
domaine intérieurement ramifié sur 4), de type (K), ayant une
variété double ordinaire donnée 7. (Voir le théoréme 3, n° 6.)

Le théoréme peut s’étendre au cas ou est indiqué un nombre
fini de variétés multiples ordinaires 7, (;=1,---, m) d’ordres quel-
conques ¢,. (Voir le théoréme 3 bis, n° 11.)

Les résultats seront utilisés dans le mémoire qui suivra, pour

1) Pour définitions et terminologies, voir nos 1 et 2 du présent mémoire.
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obtenir un critére concret du probleme (A) et construire quelques
exemples de domaines intérieurement ramifiés.

§ 1. Préliminaires.

1. Soit & un domaine univalent quelconque (fini ou non)
dans l'espace de n variables complexes (x;, -+, x,), et soit 9 un
domaine (connexe ou non) intérieurement ramifié sur 9, a v
feuillets.

Etant donnée une fonction 7(P) holomorphe sur @, on dit
que 7(P) est une fonction propre sur 9, si les éléments de fonc-
tion de 7(P) aux différents points de 9 situés sur un méme
point de 9 sont toujours différents.

Considérons, a I'espace de n+1 variables ((x), ), une surface
analytique J};:

(2) y=unP) (P9,

7(P) étant une fonction propre sur 9. 3} est contenue dans un
domaine univalent Z* de la forme:

(D% (x) e 9, [y <+ oo.
Dans ce qui suit, le domaine (ou l'ensemble, en général) * de

cette forme sera noté 9*=(9,Y), Y désignant le plan de la vari-

able y.

Tout point P de 9, sauf peut-étre ceux appartenant a une
variété® r a n—1 dimensions dans 9, correspond biunivoquement
au point (z(P), »(P)) de >, = designant l'opération de projec-
tion de @ sur 9. L’image de = sur 3 sera noté 7.

Notons ¢ la surface critique de 9, et posons

o=n(0), t=a(r), t=a"Y(7).

Si T'on forme, pour les points (x) de 9—a, le produit

W()N=1[y—1(P)] (Prex"x))

2) K. Oka, [1], n" 7.
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9((x),y) devient un pseudo-polynéme de degré v en y, a coeffi-
cients holomorphes dans 9); et la surface 3, peut s'éxprimer dans
9* par I'équation

2((x).y) =0.

Comme x5(P) est propre sur 9, &((x),y) n’admet aucun facteur
multiple. Donc, la variété singuliére de Y, est donnée par les
équations
,gxii—o (=1, n) et g%=o.

2. Etant donnée une fonction (P) holomorphe et propre sur
9), supposons que la surface Y : y=yx(P) satisfasse aux conditions
suivantes:

1° en dehors de 7, 3 n’admet aucune variété singuliere de
dimension »—1;

2° <z et ¢ n'ont aucune composante commune;

=0

3° t est un revétement (intérieurement ramifié) de r, a deux
feuillets; autrement dit, I'image T de # sur Y est un revétement
(intérieurement ramifié) de r, a v—1 feuillets;

4° par tout point M de 7T, sauf les points M appartenant a
une sous-variété S de dimension au plus #n—2 sur 7, passent
deux et seulement deux feuillets univalents® de Y, avec plans
tangents (2 » dimensions) distincts en M.

Nous dirons dans ce cas que la surface Y, est de type (K)
sur 9 [ou que la fonction 7(P) possede la propriéte (K) dans D].
Tout point M de T—S sera appelé pont double ordinaire de 3, et
T varietée doudble ordinaire® de 3.

§ 2. Variétés singuliéres de certaines surfaces analytiques.

3. Soit a nouveau 9 un domaine univalent quelconque (fini
ou non) dans l'espace de n+1 variables complexes (x;, *:+, %,41).
Considérons, a l'espace de »n+2 variables complexes ((x),f), un
domaine univalent 9 de la forme:

3) On tient compte des conditions 2° et 3°.
4) Y peut naturellement avoir sur S, des singularités plus compliquées que
les points doubles ordinaires.
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D) (x)eD, |ty

ou 7 est un nombre positif quelconque ou 7=+ oo.

Soit F((x),t) une fonction holomorphe (et non identiquement
nulle) dans 9. Supposons que F((x),) satisfasse aux deux condi-
tions suivantes:

1° en tout point de 9, la decomposition de F((x),t) en produit
de facteurs irréductibles n’admet aucun facteur multiple;

2°  pour toute valeur c (|c| <7) de la variable t, la fonction
F((x),c) de variables (x) s’annule au moins en un point de 9.

L’ensemble ,: F((x),c)=0 est ou bien une surface analy-
tique de dimension # dans 49), ou bien il coincide avec tout le
domaine 9% . D’ailleurs, il peut se faire que pour certaines valeurs
de ¢, >, contienne des composantes le long desquelles les ordres
de zéros de F((x),) sont plus grands qu’un.®

Lorsque ), est une surface de dimension », désignons par r
la variété singuliere de ). rz, est donnée par les équations

_qo OF _ -
(7o) F((x)¢) =0, a—x—j((x),C) =0 (=1, -, ntl),
si et seulement si 'ordre de zéros de F((x),) est premier.

On obtient le théoréme suivant:

Théoréme 1. Soit F((x),t) une fonction holomorphz dans 9
satisfaisant aux deux conditions expliquess plus haut. Pour toute
valeur de c¢ telle que |c|<r, sauf un mnombre denombrable de
valeurs de c,

1° 3. : F{(x),c)=0 est une surface analytique (connexe ou
non) a n dimensions dans 9;

2° lovrdre de zéros de F((x),c) est premier;

3° la varietée singuliere ©, de )., s'obtient par les équations

F{(x),0)=0, %((@,@:0 G=1, -, n+1), et "’a_f((x),c)zo“.

5) Par exemple, si F((x),t)=tx;, F((x),c) s'annule identiquement pour ¢=0.
6) Par exemple, si F((x),)=x.2+tx, on a F((x),0)=x,%
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Notons que les premiers deux énoncés du théoréme entrainent
que la variété singuliére z, de Y, s’obtient par

F@a=0, Lwma=0 (=1, -, n+1).
J
Pour mettre le dernier énoncé du théoréme en évidence,
envisageons dans J la surface analytique (3 #+1 dimensions) Y,

définie par I'’équation
) F((x),t)=0.

Soit # la variété singuliere de y,. Par hypothése posée sur
la fonction F((x),t), ¢ est donnée par les équations

. oF . oF
(%) F=0, E=O (7=1, -, n+1), eta—t=0.
Pour une valeur quelconque ¢ (|c|<7) de ¢, on désigne par 7,
l'intersection de ¢ et du plan (a #+1 dimensions dans 9) 11, : t=c.

Cela posé, le dernier énoncé du théoréme équivaut a dire que
la variété singuliere r, de Y, coincide avec la projection (sur 9)
n(%,) de 7, :

Te = ”c(fc)S) .
4. Pour démontrer le théoréme, considérons dans 9 I'ensemble
anlytique S :
_q OF _ .
(s) F((x)’t) - 0’ W((x)yt) =0 (]—1) ttty 1’l+1).
J

Si S est vide, les énoncés du théoréme sont trivialement vrais
pour toute valeur de ¢ (|c| <7).
Soit alors S° une composante de S, et m sa dimension; on a

7) Pour certaines valeurs de ¢, il arrive que certains points de . ne satis-
fassent pas a g((x),c)=0. Par exemple, si F{((x),t)=x:2+x,%+tx3, on obtient d’'une
, oF _
part rc={(0,0,x;)} pour ¢=0, et d’autre part Fra ((x),0)=x3.

8) On a évidemment n.(7c) C zc. Il peut se faire qu'on ait zc(7c) % 7., comme
on le voit dans la note 7).
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0 < m < n+1?. Soit M un point régulier quelconque de S°.
Dans un voisinage convenable V de M, S°NV peut se représen-
ter, au moyens de m paramétres complexes (#,, .-+, #,), par les
formules:

X; = SJ(u) (]:1y °t%y n+1)) t= 0(“))

ou &(u) et 6(u) sont des fonctions holomorphes au voisinage U
de lorigine de l'espace (#,, ---, #,). On a identiquement dans U

F(@0 =0, L&y =0 (=1, -, n+1)
Xy

En différentiant par #, les deux membres de la relation
F((¢),0)=0, on a identiquement dans U

0&;

HoF oF, a0

5 5 @05 + S5, =0
Par suite, on a identiquement dans U

oF a0 —1 ..

a_t‘((é)’a)a—z; - 0 (k'_]-’ ’ m)'

Il y a deux cas suivants :
Cas 1°. Si l'on a identiquement dans U

a0
u = 0 (k=1, -, m),
la fonction 6(u) est égale a une constante ¢,. Ceci signifie que
la composante S° est contenue dans le plan I, : f=c, ; nous
dirons dans ce cas que la composante S° est de premiere espece.'”
Cas 2°. Si, au contraire, S° n'est pas de premiére espéce,
nous dirons que S° est de seconde espeéce.
Si S° est de seconde espéce, on a identiquement dans U

oF _

9) La dimension m de S° peut atteindre & n+1, comme on le voit dans
Pexemple: F(xi, ***, Xn41, )=1x1.
10) Lorsque m =0, S° est a priori de premiére espéce.
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C'est-a-dire, on a identiquement sur S°

OF

a =

et donc, S° est contenue dans la varicte singulieve T de Y. :
F((x),t)=0.

De 1a, on voit que, si S° est de seconde espéce, sa dimension
m est au plus n. De plus, [l'intersection S° de S° (de seconde es-
pece) et du plan Il, : t=c est de dimension au plus n—1, puisque,
par définition, la composante S° de seconde espéce n’est contenue
dans aucun plan 77,.

Maintenant, notons S, S®, ... les composantes de pre-
miére espéce de S; et S* la réunion des composantes de seconde
espece de S; chaque S est contenue dans un plan {=g
(=1, 2, ---).

Désignons, pour toute valeur de ¢ (|c|<7), par S, [resp. S¥]
I'intersection de S [resp. S*] et du plan [I7,; on a S*cS,.
Par définition, la projection x,(S,) de S, sur @ s’exprime par

@(S)  F(x)e) =0, gg«m,c):o (=1, -, n+1).

Si ¢ (Jc| <7) est une valeur de ¢, différente de ¢; (i=1,2, ),
il est évident qu'on a

Se = S¥,

puisque le plan 77, (c3c;) ne contient pas de point appartenant
a aucune composante de premiére espece de S.

Dong, il résulte de ce que nous venons de voir, que:
a) S, (cxc;), et donc 7,(S,) est de dimension au plus n—1, et

que

b) ona S,c?, et donc =(S,) C n(%,).

Dr’ailleurs, ’énoncé a) entraine aussitét que:
1° F((x),) (c>c;) ne sannule pas identiquement dans 9, et que
2° lordre de zéros de F((x),) est premier;
et ceci montre que la variété singuliére r, de Y, est identique a
7(S,). (On tient compte des équations ci-dessus de 7(S,).)
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Donc, I'énoncé b) entraine qu’on a
7, C mfTe),
et donc, on a, pour cxc¢, (=1, 2, )

7, = m(T)1P.

Ceci achéve la démonstration du théoreme 1.

5. Comme un corollaire du théoréme 1, on a le théoréme
suivant:

Théoréme 2. Soit ¥(x) une fonction holomorphe (et non iden-
tiguement nulle) dans 9, qui s’annule au moins en un point de 9,
et qui n'admet pas de facteur multiple en aucun point de 9. Soit
D(x) une fonction quelconque holomorphe dans 9, et p un entier
quelconque tel que p=2.

On peut trouver un nombre positif v tel que, pour toute valeur
de c telle que |c|<r, sauf un nombre dénombrable de valeurs de c,

1° Pequation

V(x)+c[D(x)]?=0

definisse dans 9 une surface analytique (@ n dimensions) Y.,
Uovdre de zeros de ¥+c@® étant premier;

2° la variete singuliere t, de Y., s’obtienne par les équations
qui ne dependent pas de c,

=0, v=0, Y =0 (j=1, - .
d)’_oy w_0> axj‘_o (]'—‘1y ’ n_l_l):

en d'autres termes, t, soit identique a Uintersection t* (qui ne de-
pend pas de c) de la surface T : =0 et de la variete singuliere
7o de la surface X, : ¥'=0; et que

3° st un point (x°) de 3, satisfaisant a @=0 et a ¥'=0 est un
point multiple ovdinaire d’ordre q (q=1)'*> de la surface Y, et si
q<p, (x°) soit encore un point multiple ordinaive d’ordre q de la
surface Y., de maniere que les q feuillets (univalents) de 3,

11) Voir la note 8) du bas de la page 287.
12) Le point simple correspond au cas o g=1, et le point double ordinaire cor-
respond au cas ou g=2, etc.
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passant par (x°) et ceux de 3. aient tous les q plans tangents en
commun en (x°).

Pour vérifier le théoréme, posons
F((x),)=¥(x)+t[O(x)]*,

¢t étant une nouvelle variable complexe.

On peut aisément trouver un nombre positif 7 tel qu’il satis-
fasse a la deuxiéme condition de I'hypothése du théoréme 1, posée
sur F((x),t) (voir n° 3). Le premier énoncé du théoréme 2 est
alors évident d’aprés le théoreme 1.

Le deuxiéme énoncé est aussi immédiat, puisque, d’aprés le
théoréme 1, z, s'obtient par les équations

= —0, I ((x),0="L 100 _ ¢ (j=1, -
F((x),c)—yf+c¢”—0, axj((x)’c)—'axj_l_cj)@y axj O (]—1’ )n+1)’

et 2(w),0=0v=0,

ou l'on a p—1=1.

Quant au dernier énoncé, la partie homogene de plus petit
degré du développement de Taylor de la fonction ¥+ ¢®? au point
(x°) est identique a celle de degré ¢q (<p) renfermée dans le
développement de ¥, et qui décompose, par hypothése, en ¢
facteurs linéaires distincts; d’ou I'énoncé. c. q. f. d.

Remarque. Si ¥(x) admet des facteurs multiples, mais si
¥(x) et @(x) n'admettent aucun facteur commun, les énoncés 1° et
2° du théoréme 2 sont encore vrais, d’aprés le théoréme 1; et
la variété singuliére r, de 3, est contenue dans lintersection
des deux surfaces @=0 et ¥=0.

Par exemple: on peut trouver un nombre positif » tel que,
pour toute valeur de c¢ telle que |¢| <7, sauf un nombre dénom-
brable de valeurs de ¢, 1’équation

U(x)=c

définisse une surface réguliere Y, dans &), l'ordre de zéros de
¥U(x)—c étant premier.
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§ 3. Construction des surfaces ayant une variété
double ordinaire donnée.

6. Soit 9° un domaine univalent quelconque (fini ou non)
dans l'espace de n—1 variables complexes (x;, -+, x,_1), et soit 9°
un domaine intérieurement ramifié sur 9° a v feuillets. La
surface critique de 9° sera désignée par o°.

Supposons données deux fonctions 7(Q), {(Q) holomorphes
sur 9°, dont 7(Q) est supposée propre sur 9°.

Soit, a l'espace de n variables complexes ((x),y), 7T une sur-
face analytique définie par

(T) y=79Q) (RQe D
T est contenue dans un domaine univalent 9=(9° Y) [Y dé-
signant le plan de la variable y] :

(D) (x)e 9D, |yl <+oo.

Considérons, a 'espace de n-+1 variables complexes ((x),,2),
une variété analytique (a #—1 dimensions) 7 :

(T) y=29@), z=4Q) (ReI");

T est contenue dans un domaine univalent 4= (9", Y,Z)= (9, Z)
[Z désignant le plan de la variable z] :

(4) x)€D’, |y|<+oo, [z]<+co.

Nous allons établir le théoréme suivant :

Théoréme 3.' Etant donneée a l'espace de n+1 (n=1) vari-
ables complexes, une variéte analytiqgue T C 4 a n—1 dimensions
de la forme expliquée ci-dessus, il existe dans 4 une surface analy-
tique Y. de dimension n, ayant T pour sa variéle double ordinaire,
sans avoir aucune variéle singuliere de dimension n—1 en dehors

13) Le théoréme s’applique méme au cas ot #n=1. Dans ce cas, 9° se com-
pose d’un seul point, et 9° de v points distincts; T est donnée comme v points
(7385)ns%nr pour j#k) sur le plan (y,z). }; s’obtient comme une courbe sur le
plan (y,z) ayant les v points de 7 pour ses points doubles ordinaires, sans
singularité d’ailleurs.
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de T, et de plus, sans aucune singularite en dehors de T= = \(T),
n désignant 'operation de projection de 3, sur 9. En outre, on
peut construive 3, de maniere qu’elle admette 2v feuillets sur 9,
et qu'elle soit de type (K) sur 9.

Ce théoréme peut s’étendre au cas ou est indiqué un nombre
fini de variétés multiples ordinaires 7, d’ordres quelconques g,
(voir n® 11, théoréme 3 bis).

7. Démontrons le théoreme 3. Lorsquon a v=1, le théo-
reme est évident. Dans ce cas, en effet, la surface voulue J]
s'obtient par une équation du second degré en z:

[z—C(x)]*—[y—7(x)]*=0.

Il suffit donc de démontrer le théoréme aux cas ou v=2.

Cela étant, soit @=(x) un point quelconque de 9° qui n’ap-
partient pas a la projection ¢° de la surface critique ¢° de 9.
On désigne par @, --+, @, les v (v=2) points distincts de 9° situés
sur le méme point Q.

On aura besoin du lemme suivant:

Lemme. Siv=2, on peut trouver deux nombres complexes
distincts ay, ay de facon que 'on ait

Q)+ ai[7(Q)—7(Q)]1x LR+ a:L7(Q) — /(@) ],

pour tout point Q de 9°, sauf peut-étre Q appartenant d une sur-
Jace analytique E° (D0°) de codimension un dans 9°, et pour tout
systeme d’indices (3, k,1) (4, k,I=1,-+,v), sauf les v systemes ou
lon a j=k=1.

1l est clair, par la méthode de prolongement analytique, que
pour verifier le lemme, il suffit de trouver deux nombres com-
plexes distincts a;, a, tels que l'on ait, pour un seul point @° de
q9°,

LD+ [ 7(Q) — (@I LUQN+ L () —(QV)]
(7, R, 1=1,---,v ; I ou kxl).

Mais, ceci est immédiat, puicque, 7(Q) étant propre sur 9°,
on peut d’abord trouver un point @° de 9°—¢° tel que l'on ait
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et qu'on peut ensuite choisir un point sur le plan (ay,a;) de
dimension complexe deux, en évitant!¥> un nombre fini de droites
de dimension complexe un. c. q. f. d.
Remarque. Parmi les inégalités dans I'énoncé du lemme, se
comptent quelques inégalités particuliéres correspondant aux trois
cas ou l'on a j=Fk ou j=/ ou k=I.
Lorsqu’'on a j=*k (j=I/), on a facilement

n(Q)—7(Q)*0 (kx1, Q€ I°—E°),
et lorsquon a k=/ (k=xj) [resp. j=I/ (j=xk)], on a
UQN—an(Q)FUR)—a Q) (jxk i=1, 2, Q€ 9°—E°).

8. Considérons un domaine (a » dimensions) & qui est
obtenu comme le produit du domaine 9° (intérieurement rami-
fié sur 9°) et du plan Y de la variable y :

D) D=9, Y);
9 est un domaine intérieurement ramifié sur 9=(9° Y), a

v feuillets, et ayant ¢=(¢%Y) pour sa surface critique. En dé-
signant par ¢ la projection de ¢ sur 9, on a

o=(a", Y
et ¢ est contenue dans la surface analytique (a #—1 dimensions)
E=(E° Y), E° étant la surface mentionnée au lemme du n°

précédent.
Il est clair que l'intersection S de E et de T: y=y(Q) est

une variété de dimension »n—2.
Maintenant, pour i=1, 2, posons sur 9=(9° Y)

LP)=UQ)+aly—71(Q)] (P=(Q,y€<€ D,Qc "),

a; étant les deux nombres complexes mentionnés au lemme du
n® précédent. ¢(P) sont des fonctions holomorphes sur 9.

14) La condition: a,#+a, est aussi comptée parmi ces inégalités comme un cas
particulier ot l'on a j=Fk (k%)
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Envisageons les valeurs de ces fonctions prises sur 7 :y
=7(Q). Pour cela, prenons un point quelconque P de T n’appar-
tenant pas a S. Soient P=(Q, 7(Q.)) ses coordonnées, @ étant un
point de 9°—E° (E°D¢’), et @, un des points @,, -+, Q, de 9°
situés sur Q.

Sur le point P, se situent alors » points distincts Py(j=1, -,
v) de 9=(9° Y), correspondant aux v points @, (j=1, -, v) de
9"

P=(Q,7n(Q)) (j=1,+, v; PeT-S).

On a, pour =1, 2,

ct(PJ)::C(Qj)"'aitv(Qa)—’?(Qj)] (=1, -, v).
D’une part, on obtient, pour le point P,=(Q, 7(Q.),
CI(PZ)=C2(PZ):C(QZ)‘

D’autre part, on a, d’aprés le lemme du n° précédent (et d’ailleurs
d’aprés ce que nous avons remarqué),

LP)=XC(P) (jxk i=1, 2), et
L(Py)=Ce(Py) (j=I ou k).

De la, il résulte aussitot que, parmi des valeurs de C,(P) et
de Cy(P) prises aux points Py, +--, P, situés sur un point P de T-S,
deux et seulement deux valeurs prises en un seul point P, sont
egales :

Li(P)=Cu(P),
et qu’on obtient 2v—1 valeurs mutuellement distinctes
G(Py) (=1, v) et C(Py) (k=1,---, v; kx]).
De plus, puisqu’on a a,>xa;, on a, au point P,

le aC
ay (B0 5% (P,

les derivees partielles étant prises par rapport aux coordonnées
locales ((x), ¥) au voisinage (univalent) du point P, de 9.
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9. Considérons maintenant, a l'espace de #n-+1 variables
complexes ((x), ¥, z), deux surfaces analytiques >, (i = 1, 2):

(Z) z=L(P) (Pe9=(9",Y)),

¢(P) étant les fonctions holomorphes sur &), mentionnées au n°
précédent:

LP)=LQ)+aly—nQ)] (P=@Q, %), Q< D).

>, passent évidemment par la variété donnée T :

y=79(Q),z2=4Q) (€ 9I").

Soit Y}, la réunion de >, et 3. :
(Zo) o=21UXs

3>, admet 2y feuillets comme un domaine intérieurement ramifié
sur 9=(9°,Y).
Désignons par T l'ensemble des points de 3], situés sur 7T':
y=9(Q); T est une variété de dimension z—1, et qui contient 7.
Soit T* la réunion des composantes de 7' qui n’appar-
tiennent pas a 7'; on a

T=TuT*

Pour voir lallure de Y, le long de 7, désignons par S
[resp. S*] l'ensemble des points de T [resp. T*] situés sur les
points de S=ENT; S et S* sont également de dimension »#—2.

D’aprés ce que nous avons vu au n° précédent, on constate
que :

a) par tout point de T*—S* passe un feuillet (univalent) de
>, € un seul;

b) par tout point de T—S passent deux et seulement deux
Sfeuillets (univalents) de ), avec plans tangents (a n dimensions)
distincts (et qui ne sont pas paralleles a I'axe de z), c’est-a-dive, T
est une partie de la variete double ordinaire de 3.

10. Enfin, en désignant par @, ---, @, les v points de 9°
situés sur un point @=(x) de 9’—E° (E°De¢’), formons le produit

o), = 11 [y—7(Q)7]
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?((x), ) est un pseudo-polynéme de degré v en y, a coefficients
holomorphes dans g°. La surface T: y=5(Q) est exprimée par
’équation

(T) @ = 0.

De méme, si on désigne par P, ---, P, les v points de 9=(9",
Y) situés sur un point P=((x),y) de 9—E, chacun des produits

V((%),3,2) = I [+=LPY] (=1,2)

est un pseudo-polynéme de degré v en z a coefficients holo-
morphes dans 9=(9°, Y). Chaque surface 3, est exprimée par
'équation
(29 . =0 (=1, 2).
Posons
r=v,v,;

¥ est un pseudo-polynome de degré 2v en z, a coefficients holo-
morphes dans 9. La surface },=2,U2X. est exprimée par

I’équation

(Zo) r=0,

et T par les deux équations

(T) 0=0 ¥=0.

D’aprés ce que nous avons vu au n° 8 (ou au n° précédent),
il est évident que ¥ n’a pas de facteur multiple en aucun point
de 4=(9,Z). Donc, d’apres le théoreme 2, il existe un nombre
complexe ¢ tel que:

1° I’équation
(22 U+ cd*=0
définisse une surface analytique (a » dimensions) ) dans 4, ¥
+¢@? étant un pseudo-polynéme de degré 2v en z, a coefficients

holomorphes dans 9, et son ordre de zéros étant premier; et que
2° la variété singuliére = de 3 soit identique a l'intersection
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de la surface (T, Z) : #=0 et de la variété singuliére z, de X, :
=0, c’est-a-dire, qu’'on ait

T=—Tg n T .
Mais, d’aprés ce que nous avons vu au n°® précédent, on a
T=T7Ty n T:(TO n T) U (TO n T*)C TU S*,

T étant la variété donnée qui est une partie de la variété double
ordinaire de },, et S* (c T*) étant de dimension au plus n—2.

Le théoreme 2, appliqué au cas ou p=3, ¢=2 et au cas ou
p=3, gq=1, montre que T est encore la variété double ordinaire
de 3, et que ] admet un seul feuillet (univalent) en tout point
de T*—S* Donc, > est la surface voulue, de type (K), et le
théoréeme 3 est complétement démontré.

11. Soit 9° un domaine univalent quelconque (fini ou non)
dans l'espace de n—1 (n= 1)!* variables complexes (xy, -+, X._1),
et soient 9% (i=1,---,m) m domaines intérieurement ramifiés sur
9°, a v, feuillets respectivement.

Désignons par 9° le domaine intérieurement ramifié sur 9°,
m
a v = >, v, feuillets, obtenu comme la réunion de 95, .-+, 9.
i=1

Soient 7(Q), () (R 9") deux fonctions holomorphes sur 9°,
2(Q) etant supposée propre sur 9° et {(Q) quelconque. La restric-
tion de 5(Q) [resp. {(Q)] sur chaque 9% sera noté 7,(Q;) [resp.
(@)1 (Q.€ D).

Considérons m surfaces analytiques (a #»—1 dimensions) T;
dans 9=(9°,Y), et m variétés analytiques (a »—1 dimensions)
T, dans 4=(9, Z), définies respectivement par

( E) y= 7]5(0-&) (Q:e D),

(T) y=n(Q)), 2=4(Q) (Q.ED)).

Par une démonstration pareille & celle du théoréme 3, on a
le théoréme suivant:

Théoréeme 3 bis.'”> Etant donnés m entiers positifs q, (i=1,

15) Voir la note 13) du bas de la page 292.
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-, m), il existe dans 4 une surface analytique (@ n dimensions)
., admettant chaque T, pour sa variete multiple ovdinaive d’ovdre
q; (i=1,---,m), sans aucune variete singuliere de dimension n—1

en dehors de T=L"Jll T..
i=
En outre, on peut construive Y, de maniéve qu’elle admette
v*=f} q, v, feuillets sur 9, et qu’elle w’admette aucune singularite
i=1 —

en dehors de T=n"\(z(T)), = désignant I'opération de projection de
2 sur 9.
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