SUR LES SOMMES COMPOSEES DES COEFFICIENTS DES SERIES

A TERMES POSITIFS

Lettre adressée a Mad. Sophie Kowalevski

PAR

P. TCHEBYCHEFF

4 S:t PETERSBOURG.

Je ne peux trop me féliciter de Thonneur que vous mhavez fait,
en ayant bien voulu traduire ma note sur les valeurs limites des inté-
grales.! L’intérét que vous avez porté & mes recherches sur ce sujet
m’engage de vous présenter un résultat que je viens den tirer par rap-
port a la détermination des limites entre lesquelles reste comprise la
somme d’'un nombre quelconque de premiers coefficients de la série

4, + A4+ A2 + A2° + ...
ou
B, . B, , B,
TRy dievie SRR
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dans le cas, oli tous les termes sont positifs. Pour la détermination de
ces limites d’aprés les valeurs réelles des séries infinies

4, + 4z + 4,27 + 42" 4+ ...
B, B, B,

jai cherché les valeurs limites de Vintégrale

j'F(z)d;/,
0

! Voir ci-dessus, p. 35~—356.
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Sur les sommes composées des coefficients des séries & termes positifs.

en supposant que I7(z) est une fonction qui ne devient pas negative

pour z > o et que l'on connait la valeur de l'intégrale

/ e “F(z)dz
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pour ¢ réel et positif. Parmi les différentes valenrs limites de l'intégrale

un

fF(z)dz

0

que jai obtenues, les plus remarquables par leur simplicité peuvent étre

présentées par les formules suivantes:
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ol p, ¢ sont des quantités positives queleonques, et @(#) est nme fone-

xR

tion, déterminée, pour ¢ > o, par 1'dquation

o(t) =/e”‘fﬁ'(z)(]z
0
D'aprés ces formules on trouve

et qui se réduit &4 oo pour {=o0
aisément les valeurs limites de Yintégrale

! rr(p(”) >

pour % quelconque, en donnant & p ct o des valeurs qui remplissent ces
~log———% > u.
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Pour appliquer ces formules & la détermination des limites, entre

conditions:
lesquelles reste comprise la somme de % premiers coefficients de la série

>
R

Ay + A + Ax® + 42> + ...
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on prendra
Dty =A, + Aje™ 4 A,e™ + A, 4 ...,
et
U=n—1.
En prenant

Bl

B, B, , B,
G R T i T T R

ot
u = logn,

on trouvera les limites de la somme de n premiers coefficients de la série
D B b B
1 2 3 4
T -+ *‘*2,;+ 3 + pE + ...

Ainsi, par exemple, en prenant pour @(¢) une série infinie

I 1 I I I

Tﬁ';+ﬁ+3lﬁﬁ+ﬁ+7,—+,+-

composée senlement des nombres premiers, on obtiendra des formules
pour évaluer les limites de la somme finie

/S SR S S 1 i
T+5+§+§+}+ﬁ+"'+ﬁ
d’aprés les séries infinies de la forme

I I 1

1
mwtom bty tae oo

log2z | log3 | logs  log7
2141 + 3;j+r, + 51+z + 71+z + ‘

log®z |, log*3 log®s log?7

a1+t + ?H—f + g1+ + '71+z + :

S:t Pétersbonrg, %5 1886.




