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~ B E R  DIE S T E I N E R S C H E  F L A C H E  

Y O N  

K. TH. VAHLEN 
in  B E R L I N .  

Die merkwilrdige Haupteigenschaft der Steinerschen Flache: von jeder 
Tangentialebene in zwei Kegelschnitten geschnltten zu werden, ist durch 
eine ganz elementare Determinantenbetrachtung zu beweisen. 

Die homogenen Coordinaten x o , x z , x 2 , xs der Punkte einer Steiner- 
schen Fl'~che mSgen dutch drei homogene Parameter ~o, P~,P~ so dar- 
gestellt werden: 

0 xo ~,a~kP~pk, 

X 1 = ~a~kPiPk, 

i,k 

i,  kffiO, 1, 2 '~ 

at~ ffi a:~ ete.~ 

Die Gleichung der Tangentialebene im Punkte (Yo , Y~ , Y~, Ys) oder 

(qo, q~, qs) ist: 

Xo 

~Ys 
22 ~qo 

OYs 
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also die Beziehung zwischen den Parametern Po, Pl ,P~ ihrer Schnittcurve: 

d. h. 

Es ist nachzuweisen, dass diese ternare quadratische Form in zwei Linear- 
faktoren zerfallt, dass also die Determinante: 
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All A~I = o 

AI~ A~2 

der Grsssen Ask = l a,k ~a~oqh ~a, lq~ ~ah2q~ verschwindet. In der That 

bringt man die erste Kolonne zum Verschwinden, wenn man die mit q~ 
qo 

und q~ multiplicirte zweite und dritte Kolonne zur ersten addirt; denn 
qo 

es ist: 

Ao~qo + A1~ql + A,tq,= [ ~ah~qh ~ahoql, ~a~lqh ~ah~qh [----o 
far k = o ,  1 , 2 .  

Die analoge Betrachtung im Gebiete yon n Dimensionen ergiebt, auch 
far n = ~, nur das triviale Resultat, dass das Schnittgebilde singular ist. 


