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52. Suites limite-périodiques et théorie des nombres. 11

Par J.-L.. MAUCLAIRE
Pensionnaire & la Maison franco-japonaise

(Communicated by Shokichi IYANAGA, M. J. A., May 12, 1980)

On conserve les notations de la Note I de méme titre. Les résultats
établis dans la-dite note permettent de démontrer le théoréme suivant:

Theéoréme 4.1. Soit f une fonction multiplicative complexe, i.e.:
f i N*=C et f(mn)=f(m)f(n) si (m,n)=1.

Sil’on a:

(H.1) Il existe un a>1 tel que:
(H.1.1): F.(=>] LZ?L converge pour Re s>1.

n>1
(H.1.2): lim sup (¢ —DF (0) <+ 0.
o—1
e>1
(H.2) 11 existe un chemin I' donné par y:[0,1]1—-C, y continue,
satisfaisant d :

Re7()>1 sit+1, p(1)=1 et limsup ,,Jl(%zg(t)l < + o0,
t—1

pour lequel :

lim(s—1) >, 4~~~ f (n) existe et est non nulle.

§—1 n>1
ser

Alors
(C) les sommes ou séries suivantes convergent:
Sp) -1 |f(p)—1F 1) NACRIN
21;‘ P ’ If(pZ)l:<2 P ’ lf%:bz P ’ ; r>2 "
et de plus, pour tout p,

1+ f(”);eo

k>1
Réciproquement, les conclusions énoncées dans C impliquent les hy-
potheses H.
De plus, la moyenne de f existe, et U'on a:

lim _z rm= 3 (3_1)*2“4‘"@

n—o+o L n<x R;e s>1 .
=lim ] < ) pIEA f (p)
Y-+ PY k>0
Esquissons briévement la démonstratlon du Theoreme.
1° Tout d’abord, on démontre que moyennant (H), pour tout p,
la série > ., f(®*)/p* définit une fonction holomophe dans un voisi-
nage de 1, et non nulle dans ce voisinage.
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2° On vérifie ensuite que, si ¢’(n) est une suite de $, ol g est

défini par 1/e+1/p=1, alors, si ¢’ est associée & g € L[], E,, ®, dp,)

=L¥E, dp), 1lim,,(s—DXZ5 f(mgm)/n'={f,9") existe, et ¢
s€

—~{f, 9> est une forme linéaire continue sur B*. On en déduit qu’il
existe une fonction F' e L*(E, dp), telle que, si g’ est associée dans B* &

geLAE, dp), | F-gip=(7,9>.

3° Le théoréme 3.2, ainsi que 1° et 2° va permettre de montrer
que la suite de fonctions
t=(t,)~F,) =] )
p<v (1=1/p) 3450 S(@9) /D"
est une suite de fonctions de L*(E, dy) qui tend dy-presque-partout, et
en norme aussi, vers une fonction de L*(¥, dy) quand y—+o. En
considérant alors le fait que les fonctions
h,@®)=F @) X|F (t)|~»* si F,(t)+0
=0 si F,(t)=0
convergent dans L*(E, dy) et du-presque-partout vers une fonction h(f)
e LX(E, dy), quand y— + oo, la formule de Fourier-Plancherel appli-
quée & h(t) nous donne que:

I R

P k>2 Pk P
et d’autres formules que I’on utilise pour établir que
_ 2
1-S@F .
17 (pyI<2 p

4° Pour démontrer que >, (1— f(p))/p converge, on utilise les ré-
sultats de 3, I’hypothése (H.2), et une idée de H. Delange ([1]).

5° La réciproque du Théoréme est donnée par un résultat de H.
Daboussi ([2, Th. 2.b]). Les formules relatives a la moyenne de f sont
la conséquence du Théoréme 2.2.
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