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7. Dans la suite,*) nous eonsidirons le cas oh
(to>0). Encore pour ee eas, il eoneerne seulement aux couples
repranmbles finiment d’aprs le lemme 2, et nous le elsiflers en
deux sous-e suivants:

( ) =’(*’p+a)+s, e’est-h-dire, est un hombre limite,
(ii) =(’p+a+o)+e, e’est-h-dire, est un hombre isol&
Considarons d’ard le sous-eas (i). Pour que est reprantable

finiment par raprt h , il faut et il sut que est daveloppable
eomme suit
(7.1) ’(’p+)+".u+-.. +’,-
o t21, <a,

_
(2it), ur m arbitraire et a eonvenable-

ment choisi. Done, nous avons

(7.2) ’,.a,= {"*",-u+,t*,-,--
=1 -1

o t(t), m,(lip) (m_>m(2jp)) sont arbitraires et a, (1
ip) sont ehoisis de faon que a,=au, o5 u < a,. Par suite, en
revoyant (7.2) eomme l’quation (g*), nous avons la

Prosition I. Si l’qation (*) templet les conditions
vantes:

(II) F() t similaire a G(), e(22) est un hombre natural et
cx (<1) est un hombre frtionnaire, ou bien F() est presque simi-
laire a G(), e (23) est un nbre naturel tel que 2 t e-- 1, e22
et e, < e, et e (< 1) est un hombre frtionnaire,
ele a au moins des solutions , satisfaisant aux conditions sui-
vantes:

off l g tg nt l, n--n 2 2, n> nx n, et est un nore timite

et arbitraire sa qui satisfait b

Puis, ur le sous-eas (ii), ur que est reprntable finiment

*) S. Nagai: La solvabilit de certains dquations sur les nombres ordinaux trans-
finis. I, Proc. Japan Acad., 37, 121-126 (1961).



par rapport ], il faut et il suffit que est diveloppable comme
suit

off t_2, < , --., la_/--1, l_ l (4_i_t), pour m arbitraire
et a tel que /a--", o ’a. De mme que le sous-cas (i), nous
avons la

Proposition I. Si l’quaion (E*) remplit les conditions suivantes:
(I) F() est presque similaire G(), e (_>2) est un hombre

naurel tel que 2_< K e, e.: 1 e e<e, e c(< 1) est un hombrefrac-
tionnaire,
elle a au moins des solutions , satisfaisant aux conditions suivantes:.__. 1 1 ( t

oh 2_<t_ n___, n--n.:l, n--n2, n-->n--n et est un hombre

limite et arbitraire sauf qui satisfait b
’1 al

8o Mantenant, pour ]e cas gnra] ob /-!- a-I-/o (0 <:/9 < a,
0_0), nous expliquons quelques propriitis concernant aux nombres
repr{isentables presque finiment. D’abord, nous posons la

Difinition 7. Pour un polynSme priodique G(]), si l’on a

-1)e, et c-co (2_:/_<t), nous dirons que G() est priodique uniformd-
ment.

Ds lors, nous pouvons priciser le lemme 4 comme suit:
Lemme 7. Supposons qu’on air r’--vz, r--uz, v > u > 1 et (v, u)

1 pour le lemme 4. Alors, pour t; m,., a,, (1_i <_ t, 1_ i’ <_ u); n,
et b, (l_<j_<t, l<_f <_v) convenablement choisis, on a

-,1 =1

D’ah, F() est priodique unifomment oie e-- 1 et e=ao, et G(V)

est p$riodique oie c=bo. Encore
t’-’1

ah c;-- b___o et c; est une constance.
ao

Encore pour l’utiliser plus loins, nous posons la
D!finition 8. Pour deux polynSmes priodiques uniformment

-vz, r-uz, l<u<v, (u,v)-l, a,,=ao et b,--b

2<_f<_v), si -a est similaire ,f-b, et en mme temps
i--1

v b0 off e et c sont constantes, nous dirons que F()e------ et c=,

est similaire rationnellement G(V).
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9. Dgs lors, nous eonsid6rons le cas g6n6ral oh
(0</t<a, /0_>0). Alors d’apr6s les lemmes 2 et 3, ut 6tre re-
pr6sentable finiment et aussi presque finiment par raprt
est eommutatif a par rapport l’addition. Done, nous pouvons
poser les formes normales de a, fi, et tel qu’on ait at=t+,
eomme suit

(9.1) at=w’d+p, fl--w’h+ e, =’(d--h)+p.
Maintenant pour ce cas, nous le classifierons en deux cas oh o=0
et p0>0 en g6n6ral et encore, s’il en est n6cessaire, nous consid6rons
les sous-cas de ceux-ci. Ensuite, nous rechercherons l’existence des
couples , repr6sentables finiment ou presque finiment dans chaque
cas, et alors, il faut envisager les deux sous-cas
at< (c’est--dire =-p=0, at-d, --h), mais nous aurons toujours
le m6me r6sultat compl6tement sous ces sous-cas.

10. Voici le cas oh --+a. Pour ce cas, nous posons
="(’t+a)+. Alors, on doit discuter les deux propositions I et
II. Voici d’abord la

(I) L’existence des couples , repr6sentables finiment.
Consid6mns le sous-cas oh K<at. D6s lors, pour que est

repr6sentable finiment par rapport , il faut et il suffit que est
d6vetoppable comme suit, pour m et a convenablement choisis:

(10.1)

oh tl, a-() (r=8), l_,>l (2it),
ou bien

(10.2) -["(’,

() ()_,, l_>l (2it), l> 0. Encore,o tl, a=(v) (r>s),
lorsqu’on a t2, 12=l-- 1 et ’()+=()_,, il faut
et s’il existe au moins un i(3) tel que l-l_--l, ’()+=()_, et
w’2tr+a(V)-’+t, (10.2) ne coincide pas avec la repr6sentation de
par rapport et ces conditions sont compatibles. Donc, nous avons

(t0.3) ,a
oh s, t([l, oh si >s, [) sont arbitraires, m(lC) (m_
>m(2p)) sont ehoisis de faon que =g (done m,>g,) et
[m( g( [(), a (1C) sont choisis de faon que aRp(() et [0
(oh si >s, [>0). Par suite, en revoyant (10.3) comme l’quation
(E*), nous avons

Proposition
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hombre fractionnaire tel que 2 <: t _< I-e,] 1 et e _< I-e,] (t= [elI-i- 1
entrane e=
rile a au moins des solutions , satisfaisant aux conditions sui-

,=’h+, =’(4--h)+, =(0 et ’ b,,
a

ou bien

a=o"d+,o r> s, l < tg n n n< m
=’hTp, --’(d--h)Tp, a--(), ’()+()_, et ’ b.

al
Encore, lorequ’on a 2, n--n:l et ’()$+()_,, il fau$ P’b
a<()-’+1, e$ e’il eie$e au moine un () $el que n_--n:l,
’()F’=()_. et ’&b,+a()-’, ne coe p avec ea
sensation par rappor$ .

Puis, consid4rons le sous-cas oh <a<. Pour le sous-cas pr-
edent, si nous posons :p:0, c’est--dre, a--d, :h et :d--h,
nous avons ]e mme rsu]tat comp]tement que ]e sous-eas prent,
et done dsormas, s’fl n’en condut pas ]es rsu]tats diffrents, nous
nous oeeuperons exe]usvement du sous-eas ob <a.

Dane ]a suite, nous dscutons ]a

(II) L’existence des couples , reprntab]es presque finiment.
D’aprs ]e Jerome 4, i] suffit de eonsid4rer tel que

(10.4) =’+{’+’(’&V+a)+O+‘-‘’‘u’+‘’- w. , (<<r),
ob $1, ’ eet (10.1), ob ()+0 et /,+,0, ou bien (10.2). Mais
a]ors, nous uvons dmontrer qu’i] n’y a aueune couple de , re-
prntab]e presque finiment.


