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1. Uber die Koeffizientenabschatzungen von ungeraden
schlichten Potenzreihen.

Von Shin-ichi TAKAHASHI.
Shiomi-Institut fiir Phys. und Chem. Forschung, Osaka.
(Comm. by M. FUJIWARA, M.LA., Jan. 12, 1933.)

Es sei
fR)=2+0:2" + a2+
eine regulire und ungerade schlichte Funktion fiir |2z | <<1; kiirzlich
haben Herren Littlewood und Paley gezeigt dass die simtliche
Koeffizienten von f(z) beschrankt sind. Fiir eine Potenzreihe mit
durchweg reellen Koeffizienten hat Herr Rogosinski bewiesen,? dass
(A) Iaap+1|_S_2, =0, 1, 2,

und ferner hat Herr Dieudonné die wesentlich verschirfte Form der
Ungleichung (A), d. h.

(B) l A2p-1 I + I A2p+1 | gz, p=1, 2,
angegeben.® Dabei gilt das Gleichheitszeichen nur firr die Funktion
__ 2
f@=1"5-

Nun mochte ich hier einen anderen Beweis fiir (B) geben, und
zwar unter Benutzung von den Fourierformeln.
Setzt man
30 -0 o 2
0 _ Jflre }—f(’rfz ) _ y20 85I 2p+1)0
#lr, 6) r(e” —e™*) ﬂgoa%“ sin 0
o(r, 0)=TE)=f(=re™) _ flre®) +f(re*)
’ 'r[re“’ _(_,re—n)] ,’.(eil) + e—-iO)
=ia2 ey cos (2p+1)8
=0 " cos 0

’

so ist nach Voraussetzung
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P(r, 0)=0, ¢(r, 0)=+0 fir 0=r<<1, 0<O<r
und
#(0, 8)=¢(0, 6)=1>0,
also
o(r, 0)=>0, d(r, >0 fir 0=r<1, 0<4<r.
Nun ist offenbar

2 [ : .
Aop+1= T[—TZ;L ¢(r, 0)sin (2p+1)0 sin 6d8 ,

Ogp+1=

2 (- .
= L ¢(r, 6) cos (2p+1)8 cos 6d6 ;

also einerseits
1) | PPa3541.— %7 Vay,_, |

<2 f:ga(r, 0) | sin (2p+1)8 —sin (2p—1)8 | sin 6d6

j :2;0(7', 8) | cos 208 | sin® 6d6

Do 3o N

j "9u(r, 0) sin 0do—=-2 j "9 sin® 0d0=2,
TJo

—mJo
und andererseits
2 | 7Pagp41+ 1P ag, |

g% J':gﬁ(r, 0) | cos (2p+1)0+cos @p—1)8 | | cos 8 | do
=_2_j"2¢(r, 0) | cos 2pf | cos? 60
TJO

<2 r2¢('r, 0) cos? 6 =2 j"z cos? 0dO=2.
mTJo

TJo
Aus (1) und (2) folgt fir »—1 unmittelbar

| Gzp1E Ogpn | <2,
d.h. | @gpt1| + | Gzp1a | 2, w. z. b. w.
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