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0. Einleitung:

In [3] wurde das Verhalten der von Maier in [12] eingefiihrten Halbgit-
terfunktion

) Hw;s)= 3 S(gtoh)?, Im@)>0, o=Re(s)>2
g=-00 h=1
unter der speziellen Modultransformation /= —w®™' untersucht und durch

Angabe einer asymptotischen Funktionalgleichung gekldart. Diese Funktion hat
bekanntlich die reelle w-Achse zur singulidren Linie. Die analytische Fortsetz-
ung beziiglich s gelingt durch Herleitung der fiir alle s konvergenten Lam-
bertschen Reihe
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@ Hw; s)=

In war nur eine solche Lambertsche Reihe Gegenstand der Untersuchung:

oni
e kW

€)] L_(w)= i k~* 1— ko Im(w)>0.
k=1 —e

In Spezialfdllen wurde die Loésung des Problems fiir die Funktion (3) schon
bearbeitet. Fiir s=0 gab Wigert in [14] mit Hilfe der Fulerschen Summen-
formel eine asymptotische Funktionalgleichung an. In gab Landau einen
eleganten Beweis des Wigertschen Ergebnisses. In den Fillen s=1 (2) erhilt
man eine endliche Funktionalgleichung. Speziell ergibt sich fiir s=1 eine
dquivalente Aussage zu der aus der Theorie der elliptischen Modulfunktionen
bekannten Transformationsformel

@ K==y 9

fir die elliptische Modulfunktion »n(w). Einen kurzen Beweis von (4) gab
Siegel in [13] Die entsprechende Formeln fiir s=1(2) leitete Guinand in
[5] mittels der Fouriertransformation her. Fiir 1 <s=1(2) gibt Apostol mit
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einer Methode von Rademacher in sogar das Ergebnis fiir die allgemeine
Modultransformation an.

In Hinblick auf Anwendungen in der Theorie der Partitionen, etwa in
Richtung der Ergebnisse von Iseki [7, 8, 9], ist eine Verallgemeinerung von
(1) notig. In dieser Arbeit soll die Halbgitterfunktion so verallgemeinert
werden, daB die Ergebnisse von Iseki und eine Reihe anderer Resultate als
Spezialfille erscheinen. Zum anderen kann man, was hier nicht ausgefiihrt
werden soll, s. etwa [4], mit den Ergebnissen dieser Arbeit die allgemeine
Modultransformation von H(e;s) leicht herleiten, wie das in [7] fiir Spezial-
fdlle vorgezeichnet ist.

In §1 werden wir die Halbgitterfunktion H(w; s) so verallgemeinern, dab
man nach Herleitung von Integraldarstellungen schlieBlich zu einer verallge-
meinerten Lambertschen Reihe gefiihrt wird, die in Analogie zu (3)

oo mik @+
) Low; a p= 5 kot
k=1 —e
fir Im (w)> 0 und
() 0<asgl, 0£p=<1
und

a=0, 0<B<l, >0

sowie
a=0, B=0,1, c>1

lautet.

In §2 soll fiir diese Lambertschen Reihen eine asymptotische Funktional-
gleichung hergeleitet werden. In Analogie zu dem Vorgehen in wird als
Beweisverfahren die von Siegel in benutzte Methode auf mehrdeutige
Integranden ausgedehnt.

SchlieBlich werden in den Paragraphen 3 und 4 durch Spezialisierung der
Variablen in den Ergebnissen von §2 eine Reihe bekannter und neuer Rezi-
prozititsgesetze fiir Reihen der Form (5) hergeleitet.

§1.
Wir betrachten die Funktion
M Hw;s;a = % Sletptottal”
fiir
) Im(@)>0, 0>2, 0<a, f=<1, a+B(l—P)+0

Speziell ist
Hw;s;1,00)=Hw; s)
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Die Konvergenz ist unter den Bedingungen (1’) absolut und gleichmiBig in
jedem endlichen Teilbereich der Halbene Im (w) > 0.
Wegen

(a+b) = wz?i%q(—s)—j(i)a““b“‘sf(u)f'(s—u)du ,

>0,

arg —[ZT|<7r

wobei | Abkiirzung fiir j cficgei, kann man fir 0<a =1, 0< <1 schreiben

(e) ¢—ioo
Hw;s; a, ﬁ)Zﬁw@j(d)w(u: a)'(s—w){(s—u, B+ (s—u, 1—pB)Jo "du
Ebenso wird fiir $=0 (oder f=1) und 0< a1

Hw; s; a, 0)= Zﬁj (.,)90(% a)p(s —u)(1+e"* Nw du+w=((s, a).
T

Hier und im folgenden sei ¢(u)= I'(w){(x) und ¢, a)= I'(w)(u, a).
Wendet man die Lerchsche Funktionalgleichung

Us, )= i@ry- LA —s)e™ % (e —¢ 31, _(em9)], 0< a <1

wobei
[l 2nTcna

) I (e¥a) = E—Q—nr, o>1, a reell
n=1

gesetzt werde und [, beziiglich s in der bekannten Weise fortgesetzt gedacht
wird, an, so ergibt sich nach Verschiebung des Integrationsweges nach o-&(e >0)

— 211y
@ Hwssiaf)=—"F0 ] (~2rio) e, @l
c>1, Im@)>0, 0<a=l, 081
bzw. fiir @ =0,
(—27i)

@ Hw; 550, H=— T (2mioy ol et G (e,

c>1, Im(>0, 0<B<1.

Eine analytische Fortsetzung der Funktion H beziiglich s ist z. B. moglich,
indem die Integraldarstellungen (3, 4) in fir alle s konvergente Integrale um-
gewandelt werden. Das ist moglich durch eine Verlagerung des Integrations-
weges nach | ¢ |42, wodurch erreicht wird, daB alle Polstellen links vom Wege
liegen. Es bilden also
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p e 2 - ;
Y Hw;s; a, p)=— ( F%gw-‘f(,a'”()—anw) o, Al 4o P)du
Im(w)>0, 0<a<l, 041
und fiir a=0
, _(=2my! i 2zi)’ -
@) Hw;s;0, )= AO) j( WZ)me) U QU] 1 3)du+ r(‘rll_s(e? OF

Im(w)>0, 0<B<1
die analytischen Fortsetzungen von H fiir alle s.
Ersetzt man in diesen Darstellungen die [-Funktionen durch ihre Summen-
darstellung und beachtet, daB nach Mellin
A alotd 1

R (He)x‘“go(u, a)du,  Re(x)>0

gilt, so erhdlt man die Darstellung der Funktion H als verallgemeinerte Lam-
bertsche Reihe

27.”').5' = . e'zn;n(dm+ﬁ)

5) Hw;s; a, ﬁ)——"’f(s) 2 e

n=1

Diese Formel gilt fir
(6) Im@)>0,0<a=s1, 0=B=1 oder a=0, 0<8<1, 0<1.

Man sieht, daB diese Reihe fiir ¢ <0 auch noch fiir a=0 und =0 (oder
B=1) einen Sinn hat. Diese Reihe wollen wir als Definition von H(w; s; 0, 0)
ansehen.

Wegen der besseren Moglichkeiten zur Spezialisierung betrachten wir statt
H die Funktion L_Jw; a, f)=(—2n)"I"1—s)H(w; 1—s; a, B); d.h. die durch
0, (5,5") erklirte verallgemeinerte Lambertsche Reihe. Wir bemerken noch,
daB wegen (2)

L—s(w; a, ‘8): 2 ls(e?ﬂi[(m+a)w+pl)
m=0

ist. Beziiglich des Verhaltens von H als Funktion von s schlieBt man aus
(3, 4) und der aus (5) folgenden Identitit

H(w;s;0,0=— ( F2(7r)z) {(l—s)+Hw;s; 1,0

den

SATZ 1. Hw; s; a, B) ist fiir Im(w)>0, 0 a, B<1 eine ganze transzen-
dente Funktion von s.
Diese Betrachtungen lassen sich auf L_J(w; «, B) ibertragen. Aus (0.(5.5")
entnimmt man

L fw;0, )y=1(")+L (w;1,8), 0<p<1
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und
L (0;0,0)={)+L (0;1,0)
Damit hat man den
SATZ 2. L_(w; a,B) ist fir Im()>0,0=a, =1, a+B1—PL)+#0 eine
ganze transzendente Funktion in s. L_J0;0,0) und L_(w;0,1) sind fiir
Im (w) >0 meromorphe Funktionen von s. Sie besitzen einen einfachen Pol mit
dem Residuum 1 bei s=1.

§2.

Zur Herleitung einer asymptotischen Funktionalgleichung der Funktion
L_{w;a, B) verwenden wir das schon in benutzte Siegelsche Verfahren fiir
mehrdeutige Integranden. Fiir

Im (w) >0, Re(w)+#0, v=m+—%, 0<m=01), 02a<l, 0<Bs1, 0>1

betrachten wir als residuenbildende Funktion

e21rvﬁz ervaw:

1— ezmaf 1 —g?mvor

h(z)= z"%1~*
ko 0xk k=01). Fi
Yo , R =0(1)). iur

die Berechnung der Residuen hat man den ersten und zweiten Quadranten der
w-Ebene zu unterscheiden.

Diese Funktion hat Polstellen fiir z=~%— und 7=

;i
e 2 pmikae+f)

~omkt 1—gwwe TUr k>0
(1) Res h,(z) |,_ % = '
Y s pmewn[-ven-g]

2n(—k)y  1—eiat-w fir £<0

Fir 0< argw<% ist

e—l’zi‘:ws_l eZntk[(l—ﬁ)(—%)+a]

s fir £>0
2rk 1_9?
1) Res hy(2)|,_w = .
Vo efiu;ws“l eg,,i(-k)[p(—--(};)n-a]
“ren—  fir £<0

T 2n(—k)* _o

und fiir ~72t~ <argw<m
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e i ! gz”i"[“ ~o(-g)+1-e]

©2nk’ — i fir £>0
l—¢g @
() Res h(2) lz-_-ﬁ: sy [s(--L 1
Yo - 3RS e 2ri(~k)} B —*)*‘l—d
e ? 1 e %) .
N 27?(-‘6%)'?1 | fiir k<0
—_p P

Abb. 1.

Wir integrieren iiber das “ Parallelogramm ” /I der Abbildung 1. Wegen
der Mehrdeutigkeit des Integranden haben wir den Schlitz & anzubringen, der
so gewdhlt werde, daB keine Polstelle von h,(z) im Schlitzgebiet liegt. Die
Polstellen liegen auf der Achse des Imagindren und auf der Verbindungs-

—i i , .
geraden von o und vy und fiir |2| < m im Inneren von /1.
Wir berechnen

: 1
lim ij+shy(2)d2

Yoo

in zweifacher Weise und zwar durch Auswertung des Integrals iiber den Rand
und durch Anwendung des Residuensatzes. Auf dem Teil ¢ des Randes sind
Integration und Limesbildung vertauschbar, da h,(z) dort gleichm#Big be-
schrdnkt in vy ist. Wegen o >1 gilt

1 _
lim - f 2z =0

Zur Auswertung des Integrals {iber © beachten wir die folgende Mittag-
Lefflersche Partialbruchentwicklung:

eZTtdt 1 _ 1 , ez‘mam X
™1 — 27t = 2rm % t—im ° 0<a<l

sowie die Fourierentwicklung der B,(«a):

i
e niam

B(a)y= —n!3Y

< Quimy* * n=1,2,3, e
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[ee]

Hierbei bedeute >'= 3> .

m=—00,m¥0

Durch Induktion nach % erhidlt man hieraus sofort

e?n‘dt k Bn(a) - _7 e‘)mam
e My e LD 271: 2 Gy —im)
wobei
k=1, 0sa<l, t+£0, =+i, +2i,-.
gelte.

Mit dieser Entwicklung schreibt sich

L Zn—8-1yn-8p2mv s

h(z)= Zk} é"f(ﬂ(Zn'w)”'

= nl a1
wk Zk-svk—-s—l-lemvﬁz , giriam
+ 2r e —1 w  (mywz—im) °
Nun ist
P T O s PR il O Y
YT 2 J 1—eg%e 271 Jg 1—e*
e

e
U

Abb. 2,

&’ ist der Weg der Abbildung 2. Fiir y—oco geht & in die Schleife (—oo, 07)
iiber und mit

du

=G0 ] e

271 (-c0,0™) € et -1
wird

L _ Qmy-— .

[n - ,l,l-glo In,u"‘ - [‘(l_l_s_n) C(n—s’ IB) .

Zusammenfassend ist

@) lim j‘h,,(z)dz—@n)“l ﬁ) Bu(@) _&(n—s, B) a)"‘l—l—rk(a))]

Y300 2 ao nl I'Q4s—n)
mit
a)k k-seﬁu emiam
(3) @)= o = (cco0m € —1 (2 QCrim)(wu—2mim) )du ’
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Offensichtlich ist

( 1 k—1,5u amiam B k 1__ )
lim " = o T (i) 4= uje) e

(R+1)! I'Gs—k)
Damit haben wir die GroBenordnung

(€Y rlw)=0", ©w—0.

Nach (1,.,) gilt

mis

lim (33 Res hu(z))_——m——{L_s(w a, B—eL_(w;1—a, 1—PB)

-0 L (—0™; 1-8, @)—e*"™L_(—w™; 8, 1—-a)]}

wobei das “ 4 ”-Zeichen im ersten, das “ — ”-Zeichen im zweiten Quadranten
der w-Ebene gilt. Wenn man beachtet, daB man sich vermége analytischer

Fortsetzung beziiglich s von der Einschrinkung ¢ > 1 befreien kann, so erhilt
man den

SATz. Fiir jedes k (0 < k=0(1)) und
) O=2as1, 0<B=)), s#1
O=as1, 0<B<l oder 0<a<]l, f=1) und s=1
gilt die asymtotische Funktionalgleichung
(6) L Jw;a, B)—e™“L_(w;1—a,1-p)
-0 L (—0™;1-8, a)—e*™L_(—w™!; B, 1—a)]

R

mit

(3) Ryw)= —QCriyrdw)=0w*)  fiir o—0

wobei r(w) gemdl (3, 4) definiert ist. In (6) gilt das ““ + ”-Zeichen im Falle
O<argw< ——ZTL, das ¢ — ?-Zeichen im Falle 2 <argw<m.

Die Richtigkeit dieses Satzes unter den Bedingungen (5) ersieht man sofort
durch Betrachtung der analytischen Fortsetzung beider Seiten von (6) bezii-
glich s.

ZUSATZBEMERKUNGEN.

1) Fur s=001) gilt nach 3.3") R{w)=0 fiir k= s+1, und Satz 1 gilt auch

noch fiir argw=- 2—.

2) Fir s=0(1) stellt die rechte Seite von (6) fiir £ — co eine asymptotische
Entwicklung der durch die linke Seite definierten Funktion dar.
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Die Ubertragung des Satzes auf die Halbgitterfunktion H macht keine
Schwierigkeiten. Man erhilt fiir

0=a=<1, 0<p=s1
die Funktionalgleichung

) Hw;s; a f)+e™Hw;s; 1—a, 1—J)
—w ' [H(—w™";s;1-8, )+ H(—w™; s; B, 1—a)]

— 2rie™s - Bn(a)C§n+s—1, ﬁ) _
=TT 2 TC—s—nmi @ T0@H

wobei das “ 4 ”-Zeichen im zweiten. Quadranten der w-Ebene, das “ — -
Zeichen im ersten Quadranten gilt.

SchlieBlich sei noch bemerkt, daB der fiir Spezialfille interessante Fall
f=0 auch erfaBt werden kann, indem man die Rechnungen mit 1—a und
1—pj statt @ und B durchfithrt. Das soll nicht gesondert aufgefiihrt werden.

§3.

Wir wenden uns jetzt der Betrachtung eines wichtigen Spezialfalles von
(82 (6)) zu, dem Fall «a=0, §=1. In diesem Falle erhdlt man nach leichter
Rechnung fiir s=0(2) die in behandelte asymptotische Funktionalgleichung
fiir (0.(3)) und alle ihre Spezialfidlle. Man hat also den

SATZ. Fiir jedes natiirliche k, (s +0,1,2, 4,6, --- und 0 < arg o < izl(“ A

Zeichen), —;L <argw<w (*“ — "-Zeichen), gilt

M L@~ L (~0™) = — o = L(s+1)
H(—2miw) (L —s)—5-L(s)
e 3 L@(s+1—2m0t 1 Ofwt)

Fiir ungerade s gilt diese Beziehung auch noch fiir argw:«.g..

Bei der Spezialisierung von (§2, (6)) auf (1) hat man durch (1—e™) zu
dividieren. Deshalb hat man die Abschidtzung des Restes fiir s = 0(2) gesondert
vorzunehmen: Fir a=0, =1 ergibt sich aus (§2, (3.3")) fiir N<*k, ganz

P+ g %k +1-2N

U 1
o0 P m— (%’ (27ri)’~”‘+’(wu—27rim))du

Ryen(w)= —(zni)"lwz"“j

denn
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f(mo_) u:t;N e (%}’)du_.

Damit wird

@ R,;“(cu)—hm RZkHEr(il)s) =—Qriy¥- lwm j uﬁ,:l“we lim %2 swl(Z’)du

1- (—o0,0—) €"—1 so2y L—e™*

L N1 W+l k=2 ,
= —(2x1) e j( I e log u(E )du
Substitutiert man hier ¥ = —v und fiihrt man das Schleifenintegral auf das

Integral ldngs der Achse des positiv-Reellen zuriick, so erhilt man wegen
log (—ve™) = log (—v)-+2x7 schlieBlich

RO 1) N kel :
Rif(w) = i w2k+1j0 2’ —1 (%/ Qrim)* ' 2rim-+wv) )dv.

Mit der bzkannten [ntegraldarstellung der Riemannschen Zetafunktion wird
also

3) lim Riw) — 1 r@rr2gen—ae—1)

d. h.

R¥(w) = O(w*"Y), w—0.

Dieser Satz seinerseits ist zur Herleitung bekannter Grenz- und Spezialfille
geeignet. Nach leichter Rechnung findet man fiir
a) s—0:

Liw)Fo ' L{—w™)

F(l)+log( 2miw)

2Tiw

s 2c<2n>c<1 om0,

wobei das “ — ”-Zeichen im ersten Quadranten, das “ 4+ ”-Zeichen im zweiten
Quadranten zu nehmen ist. Die Abschitzung des Restgliedes erfolgt in glei-
cher Weise wie eben fiir s—2N angegeben. An die Stelle von (3) tritt die
entsprechende Formel fiir N=0. Das ist die asymptotische Funkiionalgleichung
von Wigert [14]. Sie wurde in von Landau einfach bewiesen. Diese
Funktionalgleichung fand durch Atkinson Anwendung zur Berechnung des
Hardyschen Grenzwertes und von Bellman wurde mit ihrer Hilfe der biqua-
dratische Mittelwert der Riemannschen Zetafunktion berechnet.
b) s—1:

S =Sl ) =T loto )+ log (4.

Diese Aussage ist dquivalent mit der Transformationsformel (0.(4)) der Dede-
kindschen Funkiion n(w).
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c) s=-—1:
1

Ll(w)_w_le(_w—l): 24];02 ‘J{" 47_”0) +“Q]i‘.

Diese Formel, sowie die folgenden zwei Spezialfille, leitete Guinand in
mit Hilfe der Summenformel von Voronoi und Ergebnissen der Theorie der
Fouriertransformation her.

d) s=2p-+1, 0<p=01):

Lespms @)=Ly (— 0™ = 52+ DY —1)

— g CCPH A oL B @222
e) s=—2p—1,0<p=0(1):
Lypsi(@)—07P 2Ly (—07") = *%C(—l —2p)[w2—1].

Dieser Fall kann auch sofort mit der Definition (0.(1)) von H(w; s) als Gitter-
summe bewiesen werden. Die Formel wurde schon von Ramanujan angegeben
und von Hardy in [6] bewiesen.

SchlieBlich sei noch bemerkt, daB man fiir s =0(2) nur asymptotische For-
meln erhidlt. Wir wollen diese nicht gesondert aufschreiben.

§ 4.

Jetzt sollen aus (§ 2, (6)) durch Spezialisierung von s auf ganzzahlige Werte
(s. Satz §2, Zusatzbemerkung 1) eine Reihe endlicher Funktionalgleichungen
hergeleitet werden. Wir betrachten zuerst den Fall

1) s=1:

Nach leichter Rechnung erhilt man aus (§ 2, (6)) die endliche Funktional-
gleichung

Ms

{ll(ezni[(m+a)w+ﬁj +[1(ezni[(m+1-a)w+1—ﬁj)}
m

0

= 271l - (m+1- )L + ) 2mil— Lo
— EO{ZI(Q 242 m B @ a +ll(e il (m+3)w 1 dJ)}+R_1
m=

Rl (F=prg ) tolw—atg)t2(ey ) (3= )]

Nach dem Satz des §2 ist das sicher giiltig fiir Im (w)>0 und 02axgl,
0<B<1. Wegen der Symmetrie dieser Funktionalgleichung in « und B gilt
diese sogar fiir 0= a, =1, a(l—a)+p(1—p)+0. Dieses Ergebnis wurde in
auf andere Art von Iseki hergeleitet,
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Speziell gilt fir

a) a=0, f=v:
§ [ll(ezni[(m+1)w+l-—v])+ll(ez,,.i£(mw+u)]
m=0

L 2nitmtv) ami(m+1-v)

=S @ HLe 0 )]

(N IR CIS SIS S|

Hieraus erhilt man sofort die in der Theorie der 9-Funktion

1 o0
9,(v|w) =27(w)q® sin nv L]_[ (1—gem) (1—gle™ ), g= ™™o, Im (w) >0
=1

bekannte Transformationsformel

2) s=2p+1, 0<p=001):
Auch in diesem Falle erhidlt man eine endliche Funktionalgleichung, nim-
lich das in von Iseki bewiesene Ergebnis

L-—2p—1(w; «, ﬁ)+L—2p—1(w; l—a, 1_‘18)
:wZPI:L—Mr—l(_wwI; 1""'ﬁ9 a)_}“L—zp-—l(_G)hl N ‘8, 1“‘0()]“{*‘R._2p_1
mit
(2751)21)4-! 2p+2
(229“1'2)‘ n=0

Nach (§2, (5)) gilt dies fiir Im(w)>0, 0=a =<1, 0<B=<1. Ersetzt man in
dieser Funktionalgleichung jedoch a durch 1—a und 8 durch 1—8 so bleibt
diese wegen

R_sp = (2p+2>B () Bspsz—u(B)o™ .

B.(a)=(—1)"B,(1—a), n=0,1,2, -

erhalten und man erhdlt die Giiltigkeit sogar fiir 0<a, 8<1. Neuerdings
wurde dieses Ergebnis in von Apostol mit einem Verfahren von Rade-
macher noch einmal bewiesen.

3) s=-—1:

Lw; a, ﬂ)‘]’Lx(w; 1—a, 1“‘[5’):0)-2[[11(_(0_1; 1—‘18; a)

FL(~07; B 1) g

27w

Dieses Ergebnis gilt fiir 05, f<1, Im(w)> 0.
4 s=0:
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Liw; a, B)—Lyw;l1—a,1-5)

=0 {L—w; 1§, W —Li—0; f 1—al+ 5 (B— 3 ) +a—3,
Im(@)>0, 0<a, B=<1.
5) s=2p, 0<p=0Q):
L yw; a, B)—L_p)(w; 1—a,1—p)
=P [ Ly(—w™;1-8, a)~L_,,(—w™; B, 1—a)]+R_,,
mit
(271.1‘)251 2p+1

2p+1 n—-1
Rein= ot DT (' ) Be(@Bipsillo

Im)>0,0=<a,851.

Man beachte, daB es nicht moglich ist, hieraus durch Spezialisierung eine
endliche Funktionaigleichung fiir L_,(w) zu erhalten. Fiir a=0, =1 heben
sich alle Terme weg.

6) s=—p, 1< p=0(1):

Lp(w; a, ﬁ)+(_1)p+le(w; l—al 1—'ﬁ)
=0 P [ L(—w™; 1=, a)+H (=D L (—0?; B, 1—a)]
Im(@)>0, 0<e B=1.

SCHLUBBEMERKUNGEN.

Durch die Betrachtungen von § 3, 4 sind alle in dieser Richtung bekannten
Reziprozitdtsgesetze als Spezial-bzw. Grenzfille unserer asymptotischen
Funktionalgleichung (§ 2, (6)) erkannt. Unsere Ergebnisse kénnen auch ver-
allgemeinert werden auf die fiir ¢ > 2 durch

HM™w;s; a, )= 2 P [g+B+o(h4+a)]
gf: -oC =
mit
Im(w)>0,0<a, =1, a4+81—-B)+0, 2=1,2,3, -«

definierten Funktionen. Nach analytischer Fortsetzung beziiglich s erhiilt man
fiir s=0 eine von Iseki in untersuchte Funktion. Zur Herleitung einer
asymptotischen Funktionalgleichung fiir H®(w; s; a, 8) eignet sich unsere
Verallgemeinerung des Siegelsche Verfahrenms nicht. Man greift vielmehr

zweckmiBig auf eine von Landau in [1I] verwendete Methode zuriick. Die
Darstellung dieser Resultate soll Gegenstand einer anderen Arbeit sein.
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