
UEBER DIE TRANSCENDENTE FUNCTION 

O(x) = V ( x ) -  P(~). 

A u s  e i n e m  B r i e f  a n  H e r r n  G .  M i t t a g - L e f f l e r  

¥ O ~  

H J A L M A R  M E L L I N  
IN HELSINGFORS. 

Indem man das Verfahren , welches HEI~MITE in CRELLES Journal  
90 verwendet  hat um die yon PRY~ charakterisirte Function Q ( x ) i n  

Von der Gleichung 

Q(~) = e -~ t ~-~ d t  = 

1 

ausgehend, bringe ich 

_ f°o-ttx-ldt 
n = l  n + l  

durch die  Substitution t ~ n - b  1 m r das Integral 

e - t  t ~ - l d t  

n ÷ l  ." 

Arta mathematica. 2. Impr im6 19 Ju in  1883. 

Bd. 
der Form 

Q(~) = ~ --2 1 P(,t + t}R(~ - -  t - -  ,t) ~ ÷ (=- t)~ I~_(~ + ,t)' 

~=0 h = 0  ' 

W O  

( - -  1) R(z) = -t- n) x, a > 1, P(~) i~(~ + ~). 
= . n ~ 0  

auszudr~cken, nur  unbedeutend verander~, kann man jene 'Fun:ct ior/dutch 
eine einzige Reihe, die an Einfachheit dem ersten Theile des bespgo'.ehenen 
Ausdruekes f~r Q(x )  gleiehkommt, darstellen. 
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a u f  die F o r m  

oder  

WO 

- -  e - , t Z - l d t  ~_ e-(n+l.)(n _1_ 1 e~ 1 r r 
n T 1  

n-{-1 0 

f 
n 

• e-tt~-ldt= e-o+l)(n + 1) =-1 
n..t-1 

Hieraus folgt  

oo 

i t = O  

=f A~ e~dr .  
0 

2 (n + 1) - ~  
n = l  ~ = 0  

" a¢ 

=~(--i);~A;~(x--1)~ 
~.=0  n = l  

+ 1) -~ , 

Setzt man j e tz t  
R ( z )  ---- e - ~ 2  ~ -{- e - 3 3  ~ -]- e - 4 4  ~ -{- . . . ,  

so kann m a n  den letzten Ausdruck ftlr Q(x) auf  folgende Weise schreiben 

Q(O 2 
Wie sich leicht ergiebt, konvergirt diese R e i h e  gleichmassig in jedem 

endlichen Gebiete der Ver'~nderlichen x. 
Die Gr~3ssen A~, yon denen A 0 = e - - 1  

Recursionsformel 
A~ + ~Az-1 -- e 

berechnen. 

ist, lassen sich durch die 


