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STRUCTURES UNIFORMES FAIBLES SUR UNE CLASSE
DE CONES ET DΈNSEMBLES CONVEXES

HICHAM FAKHOURY

On donne des conditions necessaires et suffisantes pour
qu'un cone saillant C recouvert par une famille dέnombrable
et filtrante croissante de convexes compacts (Kn)neiN soit
complet pour la plus fine des structures uniformes faibles com-
patibles avec la topologie des compacts (Kn)neN. II en est ainsi
lorsque pour tout entier n, le convexe est un chapeau de C.
On en dέduit que tout convexe ferine recouvert par une
famille analogue de chapeaux peut etre muni d'une structure
uniforme faiblement complete. Dans la dernidre partie on
compare diverses structures uniformes faibles sur le cone C,
ce qui permet de donner une condition nέcessaire et suffisante
pour que la topologie induite par la plus fine des structures
uniformes faibles compatibles avec la topologie des convexes
compacts coincide avec la topologie de C.

I* Representation d'un cone convexe* Soient E un espace

localement convexe separe (e.l.c.) et C un cone convexe saillant qui
engendre E. On appelle chapeau de C tout convexe compact KaC
dont le complementaire est convexe; un tel chapeau est universel s'il
engendre C. Un cone est bien coiffe s'il est reunion de ses chapeaux.
Dans la suite, on considerera la famille des convexes compacts de C;
on peut done, sans diminuer la generalite, supposer E muni de la
topologie affaiblie σ(E, E'). Si F est un espace vectoriel en dualite
separante avec E on notera σ(C, F) la structure uniforme induite sur
C par σ(E, F).

Soit (Ki)ieI une famille de convexes compacts admettant Porigine
comme point extremal et recouvrant C; on note A Pespace des formes
lineaires sur E dont la restriction a chaque convexe Kt est continue.
Cet espace sera muni de la topologie de la convergence uniforme sur
tout convexe K{. L'espace A depend en general de la famille (Ki)ieI

consideree (voir toutefois le corollaire 11). Si f\κ. designe la restric-
tion de / a Kiy il existe un systeme fundamental de voisinage de 0
dans A forme par les intersections ίinies des ensembles:

Viε = {feA; \\f\Ki\\<e}.

On supposera Pespace A ordonne par le cone A+ des fonctions de A
positives sur C. Ce cone est saillant car C engendre E. Le dual A'
de Pespace A sera toujours muni de la topologie faible σ(A', A) et de
Pordre dual de celui de A, son cone positif sera note A+.
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