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SUR LES EQUATIONS DIFFERENTIELLES
LINEAIRES ^-ADIQUES (II)

P. ROBBA

0* Introduction*

0.1. Dans des articles precedents ([8], [10], [13]) B. Dwork et
Γauteur ont consider e des equations differ entielles dont les coefficients
etaient des elements analytiques. L'idee essentielle etait d'etudier
le comportement de cette equation dans le disque generique. L'objet
de cet article est d'etendre cette methode au cas oύ les coefficients
sont des fonctions algebriques.

0.2. De fait, un exemple utilisant de telles equations differen-
tielles a ete donne par Tate ([6], § 5) qui considerait la question
suivante. Soit y2 = x(x — ϊ)(x — λ) λ constante. Existe-t-il une
constante C (dependant de λ) telle que Γequation

(1) j ^Cjz/y
dx

ait une solution bornee dans le dique a Γinfini {x, \x\> 1}? Cette
formulation n'est pas tout a fait correcte car la variable x ne donne
pas une bonne parametrisation de la courbe elliptique a Γinfini.
Mais il resulte des resultats de cet article que le disque a Γinfini ne
joue aucun role particulier et la question est Γexistence d'une solu-
tion de (1) qui est une fonction analytique dans une classe residuelle.
(Remarque: La reponse est oui si la courbe elliptique a une reduction
non super singuliere et dans ce cas C est n'importe quelle determi-
nation de ]/ — 1JP(1/2, 1/2, 1; λ) vu comme element algebrique.)

0.3. Nous n'avions pu obtenir de theoreme de factorisation
d'operateurs differentiels a coefficients polynomiaux qu'a condition
de considerer des operateurs a coefficients elements analytiques. De
meme ici nous ne pourrons pas nous contenter d'operateurs a coeffi-
cients fonctions algebriques, et il est naturel de considerer des
operateurs a coefficients elements algebriques au sens de Christol [3].

0.4. En fait, sans effort supplementaire, nos methodes s'appli-
quent au cas oύ les coefficients sont des fonctions analytiques bornees.

Si u est une fonction analytique bornee dans une couronne Δ de
centre 0 et de rayon exterieur 1, nous lui associons la serie formelle

(2) τW-Σ^f**.

393


