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MATRICES DE STOKES ET GROUPE
DE GALOIS DES EQUATIONS HYPERGEOMETRIQUES

CONFLUENTES GENERALISEES

ANNE DUVAL ET CLAUDE MITSCHI

On s'interesse a l'equation differentielle:

Dq,P = {-\)q-pzf[{d + μj) - f[(d + uj - 1)
J = l J = l

oil d designe Γoperateur dΈuler z d/dz et μ\,..., μp, v\,..., vq sont
des parametres complexes.

Cette equation est Γequation differentielle la plus generate dont la
transformed de Mellin est une equation aux differences du premier or-
dre, done "sommable" a Γaide de la fonction Γ. On peut ainsi obtenir
pour certaines solutions de Dq>p (G-fonctions) des representations
integrates (formules de Barnes-Mellin).

Lorsque q > p+1 (q > 2) (ce qu'on supposera dans tout cet article)
le point oo est irregulier et le polygone de Newton de Dqp en ce point
a un cote horizontal de longueur p et un cote de pente \/q - p (de
"longueur" q). Nous construisons, a Γaide des G-fonctions, dans tout
"bon" secteur un systeme fondamental de solutions de Dqp ayant dans
ce secteur un developpement asymptotique prescrit. Nous appelerons
matrices de Stokes les matrices de passage d9un systeme a un autre
sur Πntersection de deux "bons" secteurs consecutifs. Ce n'est pas
la definition "traditionnelle": e'est celle qu'adopte J.-P. Ramis et qui
semble correspondre a une meilleure normalisation. Cette etude qui
utilise a la fois des formules etablies par C. S. Meijer en 1946 et les
resultats de J.-P. Ramis constitue la lere partie de cet article.

Pour les petites valeurs des entiers p et q on peut ensuite decrire
completement le groupe de Galois differentiel de Dqp. Le seul
autre point singulier (Γorigine) etant regulier on sait que le groupe
Galc(z)(A/,/>) s'identifie au groupe local a Γinfini et que ce dernier est
Γadherence de Zariski du groupe engendre dans G\(q, C) par les trois
sous-groupes correspondant a la monodromie formelle, au tore expo-
nentiel et aux matrices de Stokes. Le calcul explicite de ces divers
groupes pour q — 3 et p = 1 ou 2 est Γobjet de la 2eme partie. Des
calculs de groupe de Galois dans des situations voisines se trouvent
chez N. Katz.

lέRE PARTIE: M A T R I C E S D E STOKES

0. Notations.
• La lettre σ designe Γentier positif q - p et on definit e par ε — 1

si σ > 2, e = 1/2 si σ = 1.
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