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MESURES DE PATTERSON-SULLIVAN SUR LE BORD
D'UN ESP ACE HYPERBOLIQUE AU SENS DE GROMOV

MICHEL COORNAERT

Patterson et Sullivan ont mis en relation la croissance des or-
bites d'un groupe discret d'isometries de Hn et certaines proprietes
geometriques et ergodiques de son ensemble limite. On etend quel-
ques-uns de leurs resultats a des groupes d'isometries d'un espace
hyperbolique au sens de Gromov.

0. Introduction. Considerons Γespace hyperbolique usuel Hn,
equipe d'un point base XQ . Munissons le bord dHn de Hn de la
mέtrique visuelle obtenue en regardant dHn a partir de XQ (la dis-
tance entre deux points de dHn est Tangle que font entre eux les
rayons geodesiques issus de xo et allant vers les deux points). dHn

est ainsi muni d'une structure de variete riemannienne isomorphe a
celle de la sphere standard Sn~ι. On sait que toute isometrie γ de
Hn s'etend en un homeomorphisme conforme de ΘHn . Soit \γ'(ξ)\
la dilatation infinitesimale de γ en ξ e dHn (c'est-a-dire le rapport
de similitude de / : TζdHn -+ TyξdHn).

Soit maintenant Γ un groupe discret non elementaire d'isometries
de Hn . Etant donne un reel D > 0 ? une mesure μ sur dHn , de
masse totale finie et non nulle, est dite T-conforme de dimension D si

γ*μ — l/l^μ pour tout γ G Γ,

oύ γ*μ est la mesure definie par γ*μ(A) = μ(γA) pour tout A c dHn .
Notons nY(R) le nombre de points d'une orbite Y c Hn de Γ

situes a une distance < R de Xo . L'exposant critique e(T) du groupe
Γ est

έ?(Γ) = limsup \/RLognY(R).
R-+oo

L'inegalite triangulaire montre que ^(Γ) ne depend ni du choix du
point base Xo ni de celui de Γorbite Y. Une minoration du volume
de la boule de centre XQ et de rayon R (volume en const ^ ^ " 1 ^ pour
R grand) montre facilement e(Γ) < n- 1. Cette minoration s'obtient
en considerant des boules B(y, r) ayant pour centres les y e Y et
pour rayon un r > 0 assez petit pour que les boules B(y, r) soient
disjointes.
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