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REMARQUES SUR LES EQUATIONS DIFFERENTIELLES
OPERATIONNELLES
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Introduction

On considere Γequation (differentielle operationnelle)

avec u(0) donne, oύ les A(t) forment une famille d'operateurs non homes
dans un espace H de Hilbert.

Des resultats assez complets sont connus lorsque les domaines D(A{t))
des A(t) sont independants de t> et cela m§me lorsque H est un espace
de Banach Cf. [1], [10], [11]. Si l'on fait des hypotheses sur les A(t)
impliquant que Γon peut, dans un sens ou dans un autre, definir les
puissances A(t)Θ de A(t), O<^0<^1, et si Γon suppose que pour un θ con-
venable, les domaines D(A(t)9) des A(t)$ sont independants de t, alors la
theorie est egalement dans un etat assez satisfaisant [9] pour le cas oύ
H est un Hilbert, [2] pour le cas Banach-Pour le cas hilbertien, et 0 = | ,
cf. [3], [6], [7].

Lorsque les A(t) sont des operateurs differentiels, D(A(t)) etant defini
par des conditions aux limites, on a montre dans [8]-avec H=L\Ω);
le resultat est tres probablement encore vrai, mais non demontre, si
H=LP(Ω), 1 0 < ° o , j>φ2-que "souvent" D(A(t)θ) est independant de t
pour θ assez petit, mais on a egalement donne des exemples oύ D(A(t)θ)
depend de t, quel que soit θ. II est done necessaire de developper une
theorie pour (*) lorsque D(A(t)) et D{A{t)*) quel que soit θ, O < 0 < 1 ,
dependent effectivement de t.

C'est ce qui est fait dans [5], [6] chap. VII, lorsque H est un espace
de Hilbert, en supposant que la upartie principale" de A{t) est auto-
adjointe et depend differentiablement de t (dans un sens convenable).

Dans [4], M. M. Kato et Tanabe ont donne des conditions suffisantes
pour que le probleme soit bien pose, H etant un espace de Banach


