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Le présent mémoire est essentiellement une suite du travail [2] dans
lequel on a introduit la notion de générateur de Killing en chaque point
d’une variété riemannienne. On démontre d’abord que !’ensemble des
générateurs de Killing f(x) forme une algébre de Lie et étudie la structure
de cette algébre de Lie.

Ensuite, aprés avoir discuté des variétés riemanniennes localement
homogénes, on obtiendra des résultats qui généralisent un théoréeme de
[2] ainsi qu’un résultat de I. M. Singer [3] concernant ’homogénéité des
variétés riemanniennes. On y utilisera un lemme de A. Nijenhuis [1].

Toutes les notations de [2] seront réservées.

1. L’algébre de Lie f(x). Soit M une variété différentiable munie
d’'une métrique riemannienne définie-positive g. Pour chaque point x de
M, T(x) et E(x) désignent I'espace tangent en x et l'algébre de Lie des
endomorphismes antisymétriques de 7(x) muni de produit scalaire g,
respectivement. Un générateur de Killing en x est un élément (X, A)
de I’espace vectoriel g(x)=T(x)+ E(x) (somme directe) qui satisfait a la
condition

(1) (Vx+A)+«(V"R) =0  pour tout m =0,1,2, -,

o V”R est la différentielle covariante d’ordre m du champ de tenseurs
de courbure R de M. L’ensemble de tous les générateurs de Killing en
x se note f(x). L’espace vectoriel g(x) admet une opération de crochet
définie par

(2) [X, 4), (Y, B)] = (AY—BX, —R(X, Y)+[4, B]),
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