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Introduction

L’un des intéréts de I’analyse non standard est la production de critéres ex-
ternes pour des concepts classiques. Par exemple, le critére de continuité pour
une fonction f en un point x:

h~ 0= f(x+h) ~ f(x).

Cependant, ces caractérisations ne s’appliquent qu’a une classe d’objets,
ceux qui sont standard [14]. Dans cet article, nous nous proposons de dévlopper
une version relative de la théorie IST de E. Nelson qui permet d’appliquer les
critéres externes a tout objet, quel qu’il soit. On espére justifier ainsi le cal-
cul infinitésimal relatif qui pourrait se révéler utile dans la modélisation des
phénoménes présentant plus de deux ordres de grandeur. Notre point de vue,
conceptuellement proche de celui de Gordon exposé dans [3], est le suivant:
plutot que de considérer que 'univers est constitué de deux classes d’ensembles,
celle des ensembles standard et celle des ensemble non standard, nous con-
sidérerons que la collection des ensembles peut étre totalement ordonnée rel-
ativement a la standardicité au moyen d’un prédicat binaire. L’idée d’utiliser
un prédicat a deux places a été énoncée pour la premiére fois clairement en

1985, a notre connaissance, et sous cette forme, par Guy Wallet co-auteur de
[14].

1. Présentation de la théorie

Comme annoncé dans l'introduction, le langage de cette nouvelle théorie
des ensembles, que nous appellerons RIST, comporte un prédicat non défini a
deux places en plus du classique prédicat d’appartenance de la théorie des ensem-
bles de Zermelo-Fraenkel, ce prédicat sera noté SR.

Si x et y sont deux ensembles de notre théorie, 'expression *xSRy se lira:
“x est standard relativement 4 y”’.

Nous appellerons formule #nterne toute formule bien formée du langage de
RIST dans laquelle n’intervient pas le prédicat SR.

Si & est un ensemble et si F est une formule quelconque du langage de RIST
nour écrirons:



