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La Structure du Groupe des Similitudes Directes GO} (Q)
sur un Corps de Caractéristique 2.

Par Akiko OHARA

1. Soient K un corps commutatif de caractéristique 2 et E un espace
vectoriel de dimension # sur K. On appelle forme quadratique une
application @ de E dans K qui satisfait a2 une identité de la forme

(1) QNx + 5y) = NQ(x) + 1 Q(y) +Muf(x, p)

ol f est une forme bilinéaire sur ExE et ou x, y sont des vecteurs de
E et A, p des éléments de K. On peut alors définir les notions d’une
forme quadratique “non dégénérée” ou ‘“‘défective”, d’un vecteur “sin-
gulier”, de “l'indice” de @ et d’un sous-espace ‘‘isotrope”’, de méme que
dans le cas de caractéristique p==2, [1]. Nous supposons toujours que
la dimension de E soit paire n=2m et que @ soit une forme quadratique
non dégénérée d’indice v <m. Comme f est une forme alternée, il existe
une base symplectique pour f, (¢;)i<i<2m dans E. Alors, on peut

2m
écrire Q(x), x=">Y)¢;&;, sous la forme®
i=1

(2) Q) =S {QIE+EEp i+ Qem M} + 30 Ef

Une collinéation semi-linéaire #, relative 4 un automorphisme o de
K, est appelée une semi-similitude si on a

(3) Qu(x)) =r(Q(x))"  (x<€E),

v, étant une constante non nulle, appelée multiplicateur de . Les
semi-similitudes forment un groupe. Désignons ce groupe par 1'0,(Q).
Les transformations de /'O, (Q) associées a I'automorphisme identique de
K forment un sous-groupe distingué GO,(Q) de I'0,(Q), appelé le groupe
des similitudes. Celles de multiplicateur 1 forment Je groupe orthogonal

1) Draprés la définition, on obtient d’abord par récurrence sur m l'expression de Q(x) telle
m
que Q(x)= E}{Q(e,.)gﬁ-}—g,»E,,,+,-+Q(em+,»)£2m+,'}. Ensuite, pour tout vecteur singulier ¢ et tout

plan non isotrope P contenant g, il existe dans P un vecteur singulier et un seul d==q, tel que
f(a, b)=1, (cf. [1], p. 20). Donc, dans le cas de l'indice » =1, on peut choisir une base (e;)
de sorte que les 2v termes Q{¢)), Q¢,+;) ot m-v+1<!<m s’annulent.



