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Zur Theorie der algebraischen Erweiterungen

Von Kenjiro SHopa

In den friiheren Arbeiten? iber die allgemeinen algebraischen
Systeme haben wir uns meistens mit der Verallgemeinerung der Gruppen-
theorie, sowie der Ringtheorie beschiftigt. Dabei haben wir die ganze
Theorie auf den folgenden Grundvoraussetzungen® aufgebaut, die wir
in der vorliegenden Arbeit auch stets annehmen werden.

I. Es gibt ein (festzusetzendes) Nullelement 0.
II. Die algebraische Vereinigung zweier normalen Untersysteme ist
normal.
III. Jeder Meromorphismus ist Klassenmeromorphismus.

Dort haben wir ferner auch allgemeine Erweiterung eines Systems be-
trachtet und den Begriff der algebraischen Abhingigkeit eingefiihrt.
In der vorliegenden Arbeit studieren wir die Theorie der algeb-
raischen Erweiterungen eines Systems, die man sowohl als eine Verall-
gemeinerung der Steinitzschen Theorie der Korper® als auch als die der
von R. Baer und T. Szele entwickelten Theorie der Abelschen Gruppe®
anzusehen ist. Dabei beschranken wir uns auf den primitiven Systeme.?
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2) Ein Element heisst Nullelement, wenn es allein ein Untersystem bildet, also, wenn
es bei der vorgegebenen Verkniipfungen geschlossen ist. Eine durch einen Homomorphis-
mus induzierte Klasseneinteilung fiihrt uns zum Begriff des Restklassensystems. Eine das
festgesetzte Nullelement enthaltende Restklasse eines geeigneten Restklassensystems heisst
normales Untersystem.
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5) Unter einem primitiven System verstehen wir ein System, das durch die ausnahmslos
ausfiihrbaren Verkniipfungen definiert ist. Vgl. I. Der Begiff des Korpers ist nicht primitv.
Aber ist der Begriff des Ringes mit einem festen Koeffizientkorper ist primitiv. Die in
dieser Arbeit angegebene Definition der algebraischen Elemente stimmen dann ersichtlich
mit der Korpertheorie iiberein. Der Begriff der Abelschen Gruppe mit einem festen
Operatorring ist primitiv.



