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Uber Hauptidealringe mit Kettensatz
Von Keizo Asano

Es sei v ein halbprimidrer Ring mit Einselement, dessen Radikal R
nilpotent ist; der Restklassenring o/R ist also ein halbeinfacher Ring.
Nach G. Kothe') heisst o einreihig, wenn o die folgenden Eigenschaf-
ten hat:

1) Es gilt der Doppelkettensatz fiir “Linksideale.

" Es gilt der Doppelkettensatz fiir Rechtsideale.
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2) o ist die direkte Summe von primidren Ringen.

3)‘ Jedes vom primitiven Idempotent e erzeﬁgte Linksideal oe be-
sitzt (als o-Modul) nur eine einzige Kompositionsreihe.

3)! Jedes vom primitiven Idempotent e erzeugte Rechtsideal eo be-
sitzt nur eine einzige Kompositionsreihe.

Wenn o nur die Eigenschaften 1), 2), 3) hat, so heisst o linksseitig
einreihig.

In der vorliegenden Note bemerken wir, dass o dann und nur dann
linksseitig einreihig ist, wenn jedes Linksideal von o ein Hauptlinks-
ideal ist. Wir werden ferner einige Charakterisierungen des einreihigen
Rings angeben.

§ 1 Einige Hilfssatze

Zunichst seien einige Hilfssitze vorausgeschickt. Es 'sei o ein
Shiefring mit Einselement, und R sei das maximale zweiseitige Nilideal,
das aus-der Vereinigungsmenge aller zweiseitigen Nilideale von o besteht.
Gilt fiir die R enthaltenden Linksideale der Vielfachenkettensatz, so ist
o halbprimér, d.h. der Restklassenring o/R ist halbeinfach und R ist
das Radikal von o. Gilt ferner der Vielfachenkettensatz fiir Linksideale
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