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Chapitre III: Substitutions et quantificateurs

1. Ensemble individualise

Nous definirons la structure d'ensemble individualise au moyen des donnees

suivantes:

—un ensemble non vide A, elements notes u, v} w, . . .

—un ensemble infini /, elements notes a, b, c, . . . i, jf ky . . . et appeles

individus.

—une application 5 de I2 dans Γensemble des applications de A dans lui-

meme; une fonction telle que s(a, b) sera dite "substitution de a a b", et lorsque

aucune confusion ne sera a craindre, on la notera simplement (alb)y sa valeur

pour « G A sera alors notee (a/b)u. Si Γon est en presence de plusieurs in-

dividualisatioπs differentes, on pourra preciser en disant que A est s-individualise

sur /.

Un element u de A sera dit indέpendani d'un individu a, si pour tout in-

dividu b (b/a)u = u. On notera i(a) Γensemble des u independants de a, et /«

Γensemble des individus dont depend (c'est a dire n'est pas independant) w, Iu

sera dit la base de u.

Ces donnees devant verifier les axiomes suivants:

11/ {a/a)u^u quels que soient u<=A et a^I

12/ si b^ay alors (b/a)u est independant de α, quel que soit u^A

13/ si u est independant de a: (c/a)(a/b)u~ {c/b)u quels que soient b et c

14/ pour tout u, Iu est une partie finie (eventuellement vide) de /.

Indέpendance des axiomes dindividualisation

Axiome II'- Prenons pour A un ensemble ayant au moins deux elements,

et soient u° et v° deux elements differents fixes, soit egalement a° un individu

fixe definissons les substitutions de la fagon suivante:
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