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1. Introduction

Le probleme de classifier les fibres vectoriels holomorphes sur une variete

complexe M a ete resolu recemment dans les deux cas suivants: 1) M est la

sphere de Riemann (Grothendieck [4]), 2) M est une courbe elliptique (Atiyah

[2]). Mais si la dimension complexe de M est > 1, nous ne connaissons

presque rien de ce probleme, sauf le cas oύ la dimension complexe de fibre est

egale a 1.

Nous nous proposons ici d'etudier quelques proprietes des fibres vectoriels

holomorphes sur un tore complexe qui possedent une connexion holomorphe.

Nos resultats nous conduirons a la classification de tels fibres dans le cas oύ

la dimension complexe de fibre est egale a 2 (Theoreme 4) : II y a une corre-

spondance biunivoque bien determinee entre les classes de tels fibres

indecomposables et la variete T'n >< P1'1, oύ TfH designe la variete de Picard

de la base (la base etant un tore complexe de dimension complexe n) et oύ

P71'1 designe Γespace projectif complexe de dimension complexe n — 1. Notons

ici que la condition qu'un fibre vectoriel holomorphe possede une connexion

holomorphe est equivalente, 1) si la base est de dimension complexe 1, a la

condition que ce fibre se definit par une representation du groupe fundamental

de la base et, 2) si la base est une variete kaehlerienne compacte et si la

dimension de fibre est egale a 1, a la condition que sa classe de Chern est

nulle.

Notre methode est essentiellement differente de celle de Atiyah [2]. II y a

de difficultes d'etendre la methode de Atiyah dans le cas oύ la base est un

tore complexe de dimension complexe > 1. La base de notre etude est le

theoreme 1 qui dit: Un fibre principal holomorphe sur un tore complexe pos-
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