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Introduction

A. Soit G un groupe de Lie complexe et connexe et soit K un sous-groupe

compact maximal de G. Soient β et ϊ les algebres de Lie de G et K respective-

merit. ! est une sous-algebre reelle de Γalgebre complexe β. Soit t = ! + i β ϊ

U'2 = -1) . Alors ϊ est une sous-algebre complexe de 9. Soit K le sous-groupe

de Lie complexe et connexe de G correspondant a ϊ. Dans cet article nous

demontrerons d'abord le theoreme suivant qui est un analogue analytique du

theoreme de Cartan-Malcev-Iwasawa (cf, [8]).

THEOREME 1. La variete d'tin groupe de Lie complexe et connexe G est

holoinorphiquement homόomorphe a la variέίέ Cι x K, Cι designant Vespace

numέrique complexe de dimension complexe L

Un groupε de Lie complexe G sera dit un groupe de Stein, si la variete de

G est une variete de Stein. Dans le memoire [10] nous avons donne une con-

dition algebrique pour qu'un groupe de Lie complexe et connexe soit un groupe

de Stein. Soit G un groupe de Lie complexe et connexe et soit K un sous-

groupe compact maximal de G. G est de Stein si et seulement si f ΓW ϊ = (0),

! designant la sous-algebre reelle de Γalgebre de Lie complexe de G corre-

spondant a K (voir [10], Theoreme 1). Alors le sous-groupe K de G defini ci-

dessus est le complexifie de K. (Nous dirons qu'un groupe de Lie complexe et

connexe H est le complexifie d'un sous-groupe compact maximal L de H> si Γon

a I) = 1 -t- f i, ί Π iβ ί = (0), ί) et ί designant les algebres de Lie de H et L re-

spectivement.) D'apres des resultats dε Chevalley, la variete d'un groupe de

Lie complexe et connexe qui est, le complexifie d'un sous-groupe compact maxi-

mal est une variete algebrique affine complexe (voir [2], Chapitre Vϊ et Γap-

pendice de cet article), ϊl resulte de la et du theoreme 1 le theoreme suivant.
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