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Introduction

A. Soit G un groupe de Lie complexe et connexe et soit K un sous-groupe
compact maximal de G. Soient ¢ et t les algébres de Lie de G et K respective-
ment. f est une sous-algebre réelle de l'algébre complexe 8. Soit f=t+7-1
(= —1). Alors T est une sous-algébre complexe de 9. Soit X le sous-groupe
de Lie complexe et connexe de G correspondant & f. Dans cet article nous
démontrerons d’abord le théoréme suivant qui est un analogue analytique du

théoréme de Cartan-Malcev-Iwasawa (cf. [8]).

TuéorEME 1. La variété d'un groupe de Lie complexe et connexe G est
holomorphiquement homéomorbhe @ la variéié C'x K, C' désignant Pespace

numérique complexe de dimension complexe 1.

Un groupe de Lie complexe G sera dit un groupe de Stein, si la variété de
G est une variété de Stein. Dans le mémoire [10] nous avons donné une con-
dition algébrique pour qu’un groupe de Lie complexe et connexe soit un groupe
de Stein. Soit G un groupe de Lie complexe et connexe et soit K un sous-
groupe compact maximal de G. G est de Stein si et seulement si N7+t =(0),
f désignant la sous-algebre réelle de lalgébre de Lie complexe de G corre-
spondant a K (voir [10], Théoreme 1). Alors le sous-groupe K de G défini ci-
dessus est le complexifié de K. (Nous dirons qu'un groupe de Lie complexe et
connexe H est le complexifié d'un sous-groupe compact maximal L de H, si l'on
abh=147-1, [Ni-{=(0), § et [ désignant les algebres de Lie de H et L re-
spectivement.) D’aprés des résultats de Chevalley, la variété d’'un groupe de
Lie complexe et connexe qui est le complexifié d'un sous-groupe compact maxi-
mal est une variété algébrique afline complexe (voir [2], Chapitre VI et I'ap-

pendice de cet article). Il résulte de la et du théoreme 1 le théoréme suivant.
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