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Introduction. Dans ce travail nous etudierons le probleme de classifier

les espaces fibres principaux holomorphes de groupe GL{m, C) sur un tore

complexe admettant des connexions holomorphes i.e. la classification des espaces

fibres vectoriels holomorphes sur un tore complexe admettant des connexions

holomorphes. Recemment M. Matsushima [6_] a demontre qu'un espace fibre

vectoriel holomorphe sur un tore complexe admettant une connexion holomorphe

de fibre de dimension 2 possede necessairement une connexion holomorphe

integrable c.a.d. une connexion holomorphe dont la forme de courbure est nulle.

D'autre part d'apres Atiyah [1] on sait qu'un espace fibre holomorphe de base

M et de groupe structural G admettant une connexion holomorphe integrable

est uα espace fibre principal associe au revetement universel de la base M par

une representation du groupe fondamental de M dans G et vice versa. En

combinant ces deux resultats M. Matsushima a classifie tout completement les

espaces fibres vectoriels holomorphes de fibre C2 admettant des connexions

holomorphes sur un tore complexe. Notre etude commence, par la generali-

sation du theoreme cite plus haut: Un espace fibre vectoriel holomorphe sur

un tore complexe admettant une connexion holomorphe possede necessairement

une connexion holomorphe integrable. Ce theoreme sera demontre en con-

siderant Γespace fibre principal de groupe structural G un groupe de Lie

nilpotent simplement connexe (Theoreme 2). En utilisant ce theoreme et le

theoreme d'Atiyah nous pouvons classifier completement les espaces fibres

vectoriels holomorphes admettant des connexions holomorphes sur un tore

complexe de fibre de dimension 3 on 4 (§6 et 7). En general, nous pouvons

definir une notion de la longueur d'un espace fibre vectoriel en question qui
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