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Dans cette note, nous etudions les anneaux d'integrite primaires et com-

pletement integralement clos. Krull [1] a pose la question suivante : est-ce qu'un

anneau d'integrite primaire et completemente integralement clos est necessaire-

ment un anneau de valuation?

Nagata {2} a repondu a cette question par la negative, en exhibant un ex-

emple d'anneau d'integrite primaire, completement integralement clos, mais non

de valuation. La demonstration que Γanneau de son exemple possedait effective-

ment les proprietes indiquees presentait neanmoins des lacunes non triviales a

remplir. Ainsi, Γauteur a dedie une note L3] a Γelucidation de ces derniers points

et a Γetablissement de quelques proprietes plus precises satisfaites par cet anneau.

Malgre cette reponse negative a la conjecture de Krull, on pourrait ne-

anmoins chercher des conditions supplementaires pour qu'un anneau d'integrite

primaire, completement integralement clos, soit un anneau de valuation. Ces

conditions portent sur la structure de Γideal premier unique de Γanneau et ont

nature topologique.

II est bien connu que si A est un anneau d'integrite avec unite, ayant un

seul ideal premier p non trivial qui est principal, alors A est Γanneau d'une

valuation discrete. Nous remplapons le fait que p soit principal par la condition

moins forte "p est la reunion d'une suite croissante d'ideaux principaux" et

determinons des conditions sur des telles suites pour assurer que A soit un

anneau de valuation. Ces conditions font intervenir la notion de puissance a

exposant reel d'un ideal principal, qui avait ete deja consideree dans un cas

distinct par Samuel [4].

La Proposition 1 n'est rien d'autre qu'un cas particulier d'un theoreme

recemment obtenu par Krull E5]. La Proposition 1 est employee pour la demons-

tration de la Proposition 2, qui dit: soit A un anneau d'integrite primaire,
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