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Le but de la presente note est de clarifier la notion de variete riemanien-

ne ou affine symetrique (et plus generalement, localement reductive) du point

de vue de la theorie de connexions dans les espaces fibres. Nous donnerons

quelques caracterisations des espaces localement symetriques, ou reductives

(Th. 1. 2 et 3). On trouvera la definition de derivation covariante de tenseurs

de courbure et de torsion dans la terminologie de la theorie de connexions

dans les espaces fibres. Cette definition peut etre generalised a la derivation

covariante d'un tenseur quelconque. Les resultats concernant la derivation

covariante seront publies ailleurs. Enfin on retrouvera des resultats de Borel-

Lichnerowicz. Meme si Γon ne trouvera pas de resultats nouveaux dans cette

note, on comprendra mieux les espaces symetriques par la theorie de con-

nexion de Cartan.

Je tiens a remercier ici a mon ami K. Nomizu, auquel je dois de nom-

breuses ameliorations dans Γexposition de cette note.

1. Connexion de Cartan

Soit E une variete fibree de base V, de fibre F et de groupe structural

de Lie G. E est dite soudέe a V [4], si les conditions suivantes sont satisfaites.

(1) G opere transitivement sur F ; c'est-a-dire F peut etre identifiee a

Γespace homogene G/Gf, oύ G' est le groupe d'isotropie en un point O de F.

(2) dim F=dim V.

(3) Le groupe structural G de la variete fibree E psut etre reduit jusqu'a

Gf autrement dit, E admet une section que nous noterons par σ. Quand

la variete E est considered corame la variete fibree a groupe structural G', elle

sera designee par E1.

(4) Deux varietes fibrees T{V) et TF(E) de base V sont equivalentes,
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