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SUR LE SEMI-GROUPE DE L'OPERATEUR INVERSE DE Δ

YOSHIFUSA ITO

1. Introduction.

Soient N le noyau newtonien sur Γespace euclidien Rn a dimension
n ^ 3 et E Γespace de Banach forme par des fonctions finies et continues
definies dans Rn s'annulant a Γinfini et norme usuellement. Definissons
Γoperateur de convolution K par Kf = —N*f. Dans cette note nous
traitrons Γoperateur K dans E. D'abord on remarque Γexistence de
Γextension fermee K de Γoperateur K. On note Δ Γextension fermee
de Γoperateur de Laplace Δ. Soient (Gt)t±0 et (Tt)t^Q le semi-groupe des
operateurs dont le generateur infinitesimal est Δ et celui dont le generateur
infinitesimal est K. On montrera que la transformation de Bessel appli-
que (GΛΞO & (Tt)t>o> et chaque operateur Tt est defini par la difference
de la mesure de Dirac δ a Γorigine et d'une fonction st analytique en
dehors de Γorigine. La fonction st est spheriquement symetrique et a
decroissance rapide. Elle oscille encore infiniment sur toute la demi-
droite. En Γappliquant on peut obtenir la solution explicite de probleme
de Cauchy:

ί(a) du(X9t) =Ru(x,t)
J dt
{(Jo!) u(x,0) = uo(x).

La solution du present probleme est representee par

u(x, t) = Ttu0(x) = uQ(x) — st*u0(x) ,

si uQ appartient au domaine de K.
Finalement on montrera que

Γ Ttdt = -Δ
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