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DEMONSTRATION SIMPLE DE LA REPRESENTATION

INTEGRALE DU NOYAU COMPLETEMENT

SOUS-HARMONIQUE ET INVARIANT

PAR ROTATIONS

MASAYUKI ITO

§ 1. Introduction

Dans toute la suite Rn designe Γespace euclidien a dimension n (^1).
On designe par Δ Γoperateur de Laplace sur Rn. Dans la theorie du
potentiel, un noyau de convolution sur Rn signifie une mesure de Radon
positive dans Rn. Rappelons qu'un noyau de convolution de Dirichlet N
sur Rn est un noyau de convolution sur Rn tel que 1/iV soit egal a une
fonction defϊnie-negative dans Rn a valeurs reelles, oύ N designe la trans-
formee de Fourier de N (cf. [1]). Pour un nombre p > 0, Gv designe le
noyau de convolution de Dirichlet sur Rn verifiant (Δ — p)Gp = — ε (au
sens des distributions), oύ ε est la mesure de Dirac a Γorigine. Si
n ^ 3, on note G = Go le noyau newtonien avec ΔG = — e. Dans Γarticle
precedent [2], on a montre le theoreme suivant:

THEOREME. Soit N un noyau de convolution sur Rn s'annulant a
Vinfinil) et invariant par rotations. Alors les deux enonces suivants sont
equivalents:

(1) N est completement sous-harmonique {en dehors de Γorigine);
&est-ά-dire, pour tout Ventier m ^ 0, ΔmN >̂ 0 au sens des distributions
en dehors de Γorigine, oύ Δ°N = 2V, Δι = Δ et Δm — Δm~ιΔ (vm ;> 2).

(2) N est de la forme

N = cε + f Gpdv(p) ,

oύ c et v sont respectίvement une constante >̂0 et une mesure positive
sur R+ = {t e Λ1 ί ^ 0}.
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1) Cela signifie que, quelle que soit / une fonction finie et continue dans Rn a

support compact, lim^-co N*f(x)=0.
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