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et exposants de Lyapunov
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Abstract We determine the width of resonance-free domains in the complex
plane for the semiclassical Schrόdinger operator — h2A H- V(x) when fr->0, in
terms of Lyapunov exponents for the associated classical flow.

0. Introduction

Soit P = P(x,D,h\ D = Γ1hdx, un operateur differentiel sur IR" a coefficients
analytiques qui verifie les hypotheses generates de [5, Sect. 8], permettant de
definir les resonances dans un petit voisinage de zero dans le demi-plan inferieur.
Le but de ce travail est de donner sous des hypotheses convenables une minoratiσn
de — Imz pour toute resonance z quand /z—»0, en terme des proprietes du (lot
classique dans un voisinage de Γensemble des trajectoires captees. L'etude des
resonances crees par un point fixe (voir [9] et Briet et al. [11]) et par une trajectoire
fermee hyperbolique (voir [5]) suggere que Γexistence d'une bande sans resonances
quand /ι-»0 est liee a des proprietes d'hyperbolicite du ίlot classique. Dans ce
travail nous etudions le cas plus general oύ Γensemble des trajectoires captees pour
le ίlot classique est contenu dans une variete invariante, ayant une structure
hyperbolique.

Soit p(x, ξ) le symbole principal de P en tant qu'operateur /z-pseudodifferentiel.
Un cas particulierement interessant est celui oύ P = — h2Δ + V(κ\ p = ξ2 + V(x).
Dans Γappendice de [4], nous avons defini pour ε0 assez petit, Γensemble des
trajectoires captees K = {ρ^p~1(l — cθ 5ε0J); exp(tHp)(ρ) ne tend pas vers Γinfini
quand ί~> + oo ou quand ί-> — oo}. Ici Hp designe le champ hamiltonien associe a
p. Pour |ί|^ε0

 on Pose aussi Kt = Kπp~^(t). Nous allons supposer que K0 est
contenu dans une variete symplectique localement Hp-invarίante par rapport a
laquelle le flot a une structure hyperbolique:

(H) Dans un voisinage ouvert Ω de K dans T*(IRΠ), il existe une sous-variete
fermee symplectique de classe C1, Σ, qui contient K0 et telle que Hp est tangent a Σ
en tout point. De plus on suppose qu'il existe deux sous-fibres vectoriels Λf + et 7V_
de TΣ(T*lRn) de classe C° tels que:

(Ht) TρΣ
σ = N + ̂ ®N_^ρ en tout point ρ de Σ.


