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METRIQUES PRESCRITES SUR LE BORD DES
VARIETES HYPERBOLIQUES DE DIMENSION 3

FRANCOIS LABOURIE

Une 3-variete hyperbolique compacte M a bord dM est dite stricte-
ment convexe si deux points quelconques de M peuvent etre joints par
une geodesique minimisante incluse dans Finterieur de M. Cette condi-
tion entraϊne que la coubure intrinseque de dM est superieure a - 1 (ici
hyperbolique signifie courbure constante - 1 ) .

Let but de cet article est de demontrer que toutes le metriques sur dM
a courbure superieure a - 1 sont obtenues ainsi. Plus precisement, nous
avons le

Theoreme 1. Soit M une varietέ compacte a bord [differente du tore
pleiή) et qui admette une structure de varietέ hyperbolique strictement con-
vexe. Soit g une mέtrique sur dM a courbure strictement plus grande
que - 1 , // exίste alors une mέtrique hyperbolique convexe h sur M qui
induise g sur dM:

h\dM = 8

Le case du tore plein doit etre obtenu par d'autres techniques que celles
contenues dans cet article.

Ce resultat peut etre conςu comme la generalisation de deux theoremes
classiques. Le premier est du a Alexandrov-Pogorelov [9].

Theoreme (Alexandrov-Pogorelov). Soit g une metrique sur la sphere
S2 a courbure strictement superieure a - 1 , il existe alors une immersion
isomέtrique de (S2, g) dans H3, unique aux isometries de H3 pres. De
plus, cette immersion horde un convexe de H3.

Ce theoreme correspond done au cas oύ M est la boule B3. Le
deuxieme theoreme, que nous utiliserons dans la demonstration, est le
theoreme d'uniformisation de Bers qui permet de reconstruire une
metrique hyperbolique sur int(Aί) a Γaide d'une structure complexe sur
dM (§2.2).
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