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LINEARISATION DE CERTAINES
STRUCTURES DE POISSON

J. P. DUFOUR

Abstract

We say that a real, (p + 1)-dimensional, Lie algebra is nonresonant if
one of its adjoint operators admits p nonresonant eigenvalues. We
show that every Poisson structure, which vanishes at a point with such a
nonresonant Lie algebra as linearized structure, with only zero- or two-
dimensional symplectic leaves, is linearizable. As a corollary we charac-
terize nondegenerate three-dimensional Lie algebras.

1. Introduction et resultats principaiix

Une structure de Poisson sur une variete V de classe C°° est la donnee,
sur Γensemble C°°(V) des fonctions de classe C°° de V dans R,d'un
crochet (/, g) H+ {/, g}: C°°{V) x C°°(V) - C°°(V) qui en fasse une
alge bre de Lie et qui, de plus, verifie la propriete "de Leibnitz"

Ces structures jouent un role fondamental en mecanique et physique [4,
5, 11]; elles sont systematiquement etudiees depuis une dizaine d'annees.

Une application differentiable declasse C°° h: (V, { , }) -> (V\ { , }')
entre deux varietes munies des structures de Poisson respectives { , } et
{ , }' sera dite isomorphisme de structures de Poisson (on dit aussi que h
envoie la structure { , } sur { , }') si c'est un diffeomorphisme tel que

{foh,goh} = {f,g}Όh

pour tous / et g dans C°°{V').
Un probleme important est de trouver les formes normales locales de

telles structures a isomorphisme pres, c'est-a-dire de trouver des systemes
de coordonnees locales (xl9 •- , xn) dans lesquelles les {χ.9 Xj} aient
des ecritures aussi simples que possible. Si le rang de la matrice des
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