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VARIETES KAHLERIENNES

ET PREMIERE CLASSE DE CHERN

ANDRέ LICHNEROWICZ

Introduction

Dans deux interessants articles [3], [4], S. Kobayashi a etudie les varietes
kahleriennes compactes Wn admettant une premiere classe de Chern definie
positive ou definie negative. Le but du present article est d'obtenir certaines
proprietes des tenseurs holomorphes de Wn (contravariants ou covariants)
sous des hypotheses plus faibles concernant cτ(Wn) {caractere non positif ou
non nέgatif). On en deduit en particulier des proprietes du plus grand groupe
connexe de transformations holomorphes de Wn (voir [9]).

Les principaux resultats sont enonces dans les theoremes 1 et 2 (§ 11 et
12) et constituent, en un certain sens, une extension de resultats de Nakano,
Kobayashi et Kodaira.

Les lemmes 1, 2 et 3 donnent les principaux instruments peπnettant d'etablir
ces theoremes qui font intervenir aussi la proposition 2 du §10. Celle-ci
fournit une condition necessaire et suffisante commode, en teπnes d'operateurs
introduits par Kodaira, pour qu'un tenseur antisymetrique (contravariant)
soit holomorphe. Certains des resultats ont ete enonces dans [10].

Dans un but de simplicite, on a regroupe dans les §1 a 3 certaines des
notations et des formules utilisees.

1. Variete complexes

a) Wn etant une variete differentiable connexe, paracompacte, de dimen-
sion reelle 2n, supposons qu'elle admette une structure analytique complexe.
Un systeme de coordonnees locales complexes est defini dans un domaine U

ψuizeϋ-* {za} eCn (a = 1, -, n) .

Nous posons z* = Za (cc = n + 1, , 2ή) et designons par {zk} (k = 1, , 2ri)
Γensemble des 2n nombres complexes {za, z*}. Dans Γintersection U |Ί V des
domaines de deux systemes de coordonnees complexes, les coordonnees
complexes {za} de z considere comme appartenant a U, sont des fonctions
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