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SUR LΈSPACE DE PROLONGEMENT DIFFERENTIABLE

NGO VAN QUE

Si V est une variete (differentiable C°°), nous designerons par Θ son faisceau
structural de fonctions et par T son fibre tangent. Dans la suite nous sup-
poserons connue la notion de groupoide de Lie dont V est Γespace des unites
et d'espace fibre associe [1], [4], Le but de ce travail est de demontrer que
tout espace fibre vectoriel (differentiable) de prolongement d'une variete V
est, du moins lorsque V est compact, un espace de prolongement infinitesimal
d'un certain ordre k au sens de C. Ehresmann, i.e. associe au groupoide de
Lie Πk des jets d'ordre k des diffeomorphismes locaux de V. Ce resultat est
essentiellement base sur le theoreme de J. Peetre [5], qui donne la caracteri-
sation des operateurs differentials lineaires.

Je suis heureux de reconnaitre que dans ce travail je dois beaucoup a une
discussion detaillee avec les professeurs M. Kuranishi et D. C. Spencer.

1. Le faisceau de R-algebre de Lie d'un groupoide de Lie

Soit φ un groupoide de Lie dont V est Γespace des unites. Pour tout point
x de V, φx est Γensemble des elements de φ de source x. Rappelons que
φx est un espace fibre principal sur V a groupe structural de Lie, le groupe
d'isotropie Gx en x de φ. Et nous avons la suite exacte d'Atiyah de fibres
vectoriels sur V

0 >l{φ) • A(φx)JU T • 0 ,

oύ I(φ) est le fibre en algebres de Lie d'isotropie de φ et A(φx) est le fibre
vectoriel dont le faisceau des sections A(φx) est le faisceau defini sur V des
champs de vecteurs de φx invariants par Faction a droite du groupe structural
Gx. II est immediat de constater que le crochet des champs de vecteurs definit
canoniquement sur le faisceau A(φx) une structure de faisceau de /^-algebre
de Lie telle que la suite exacte d'Atiyah definisse, si nous en considerons les
faisceaux de sections, une suite exacte de faisceaux de .R-algebre de Lie, le
faisceau Γ etant muni du crochet des champs de vecteurs. Comme le fibre
A(φx) est en fait defini independamment du choix du point de base x (i.e.
pour tout autre point y de V, il existe un isomorphisme canonique de fibres
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