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ET RIGIDITE SYMPLECTIQUE
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1. Introduction

Les theories de Pintersection lagrangienne et des plongements lagran-
giens ne jouissent pas, au contraire des immersions, de la flexibilite due
au Λ-principe. Cette rigidite explique les difficultes qu'on y rencontre: il
n'existe pas d'equivalent lagrangien (ou lagrangien exact) de la theorie
classique de suppression des points doubles. Le but de cet article est
d'examiner les hypotheses sous lesquelles la theorie classique se generalise
aux immersions lagrangiennes, en distingant les conditions topologiques et
symplectiques.

Examinops d'abord les conditions topologiques. La theorie classique
se resume en ceci: on peut supprimer par homotopie reguliere une paire
de points doubles pχ, p2 d'une immersion /: V -> E2" (V de dimen-
sion n, orientable ou non; n > 2, pair ou impair) exactement quand il
existe un lacet oriente C dans i(V) de coins pχ et p2 dont Γimage par
Γapplication de Gauss (apres regularisation aux coins) est un generateur
de πχ(G(n, n)). Comme π{(G(n, n)) ~ π{(SO(n)) ĉ  Z2 , ceci ne depend
en fait que des signes de pχ et p2 relativement a C (c'est une courbe de
Whitney quand ces signes sont differents) et on trouve la caracterisation
de Whitney pour la suppression des points doubles donnee en termes du
nombre algέbrique de points doubles [10].

La situation est, de ce point de vue, similaire mais plus riche pour
les immersions lagrangiennes, puisque Γindice de Maslov d'un lacet ori-
ente C de coins pχ , p2 prend ses valeurs dans Z (le cas lagrangien
differe nettement du cas totalement reel dont la grassmannienne est ho-
motopiquement equivalente a A(n) mais ou il n'existe pas de definition
invariante de Γindice d'une courbe de Whitney). Les courbes de Whit-
ney sont ici exactement celles pour lesquelles Γindice de Maslov est im-
pair; la partie topologique des conditions suffisantes pour la suppression
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