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ESPACES A COURBURE QUASI-CONSTANTE

VALENTIN BOJU & MARIANA POPESCU

0. Introduction

On etudie une classe des espaces de Riemann qui constituent une generalisa-
tion naturelle des espaces a courbure constante. On etablit certaines proprietes
des espaces QC concernant leur structure, des conditions d'etre irreductibles et
local-symetriques. On considere des champs Jacobi le long des trajectoires
d'un champ distingue Xn. Finalement, on remarque quelques questions re-
latives aux espaces de Riemann qui satisfont seulement une partie de condi-
tions utilisees pour definir les espaces QC.

1. Espaces QC

Soit (M, < )) une variete riemannienne de dimension n > 4, D\M) Γalgebre
de Lie des champs vectoriels sur M, et F(M)° = {/: M^ R,fs C°°}, oύ < >
designe le champ metrique g. Pour un vecteur A de Γespace tangent Mp, p € M,
notons par C(A, θ) Γensemble des facettes planes c € Mp qui font avec A un
angle egal a <̂  (A, σ) = θ.

Supposons maintenant qu'il existe

p e M , X € Mp , et θ0 6 (0; \π) , o u I ^ O ,

de sorte que

/i u T , x 7 , x notation

(I. I) k(σλ) = k(σ2)^ ~ . = E

pour toutes les facettes planes σί9 σ2 e C(X; θ0), oύ k(σ) est la courbure plane du
σ. Evidemment, on peut considerer Ĥ H = I.

Soit σ € C(X: θ0) et {Y, Z) une base orthonormee du plan σ. La condition
σ € C(X; θ0) est equivalente a

(1.2) <^,7> 2 + < ^ Z > 2 = cos 2 ^ 0 .

Soit {Xi}i=u...,n une base orthonormee de Γespace Mp telle que Xn = X. On
designe par Wι les composantes du vecteur W e M p dans la base consideree,
et par Rim\es composantes du tenseur de courbure dans la meme base. Parce
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