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INVARIANTS DIFFERENTIELS D'UN
PSEUDOGROUPE DE LIE. II

A. KUMPERA

CHAPITRE III. LES FAISCEAUX DE LIE ET LEURS
INVARIANTS DIFFERENTIELS

Dans ce chapitre nous definissons les invariants differentiels associes a un
faisceau de Lie (pseudogroupe infinitesimal) et demontrons les theoremes de
finitude. II est a remarquer que la structure des invariants est liee non seule-
ment a la structure du faisceau de Lie ££ operant sur la variete P mais aussi
a la faςon dont celui-ci opere relativement a la fibration π: P->M. Les theo-
remes reposent, par consequent, sur des hypotheses de regularite portant sur
Faction de i f sur π. Leur demonstration comporte essentiellement deux etapes.
La premiere, de nature algebrique, consiste a demontrer la stabilite asymp-
totique des noyaux de prolongements holonomes successifs de if, autrement
dit, les noyaux de prolongements suίfisamment grands deviennent les espaces
deduits (prolongements algebriques) des noyaux precedents. La deuxieme etape
consiste a relier les prolongements algebriques des noyaux avec les derivees
formelles admissibles d'invariants differentiels. Le reste du chapitre est con-
sacre a la discussion des hypotheses, a Γ etude de criteres pratiques pour la
verification de telles hypotheses ainsi qu'a des exemples.

20. Faisceaux de Lie

Soit P une variete differentiate de dimension finie et ΘP le faisceau structural
de P. Rappelons que le faisceau TP des germes de champs de vecteurs est
canoniquement isomorphe au faisceau χ(ΘP) des germes de derivations de ΘP.

Definition 20.1. Un faisceau de Lie i f sur P est la donnee d'un sous-
faisceau en i?-espaces vectoriels de TP ~ χ(ΘP).

Si π: P —> M est une fibration et i f un faisceau de Lie sur P, nous dirons
que ^ est un faisceau de Lie sur π. Le faisceau ^ est ττ-projetable si i f C
T(P, M) ^ χ(0p, ΘM) = faisceau des germes de derivations de ΘP qui preservent
PXMΘM<Z 0P.

Soit ^ un faisceau de Lie sur π. A Γaide du morphisme pk (cf. § 15) et pour
tout k > 0 nous definissons le faisceau de Lie J?k = pk^ sur la variete Jk. Le
faisceau S£k est obtenu par prolongement canonique des elements de ^ (en
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