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Sur un thome de densit d’un ensemble plan
de mesure positive.
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Considrons darts le plan OXY un ensemble E quelconqtie et un point

p= (x0, y,,). Soit l(a) une demi-droite issue du point/9, ayant la direction

a. Nous dsignons par -(xo, Yo, ’) la mesu’e nt’ieu’e linaire de la partie

commune E et au segment de l(a) situ4 entre deux extr4mits p et le

point (x0 + " cos a, Y0 + r sin a). Nous disons que E posse le point p comme

un point de densit lin$ai’e su" l(a), si, e tant un hombre r4el positif ar--

bitraire, il existe un hombre rel positif q’0()tel que, pour tout hombre

positif q" inf4rieur ’0(e), on ait

r(xo, y,,, q’) >l--e
?-

Enfin nous dirons que lc-point p poss&le la "propq’it A ", s’il existe un en-

semble de directions D(p)de naesuae O (qui d4pend du point p), tel que les

directions hors de D(p), contiennent les points tie E d’une telle quantit que p
soit un point de densit linaire sur ces dimi-droites. Or, Prof. M. Tsui a pos4

r4cemment le problme suivant" 4rant donn4 un ensemble plan mesurable dont

la mesure est positive, presque tout point de cet ensemble ]ouit-il de la propri4t4 A ?

Le but de cette Note est d’y donner une solution affirmative, c. a d. nous allons-
dgmontrer le

Th4orme. Soit M un ensemble sit,u dans le plan OX}, qui est ,mesuv-

able au sens de M. Lebesgue et d.ont la qzesuq’e est positive. Alo’rs, il existe un

sous-ensemble N de M, de mesu’e O, tell que tout point de M-N jouit de la

prop’ith A.
Dmonstration. Supposons, par impossible, qu’il existe un ensemble plan

M mesurable au sens de Lebesgue, contenant un sons-ensemble/V de mesure ex-

tcrieure positive tel que pour tout point p de N il existe un ensemble D(p) de

de directior_ de mesure ext4rieure positive et ]ouissant de la propri4t4 la demi-

droite l(a) la direction a appartcnant D(p), issues de p, possde des points

de Mde telle manire que p ne soit p un point de densit4 lin4aire de l’ensemble

M l(a). Nous pouv.ons supposer que Nest l’ensemblc de tons les points de M

1) La direction d’une demi--droite est l’angle de la demi-droite que fait celle-ci avee

t’mxc OK.


