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131. Sur le hombre de classes de sous.corps cubique
cyclique de Q’, p 1 mod 3

Par Marie-Nicole MONTOUCHET*)

(Comm. by Kunihiko KODAIRA, M. d. A., June 12, 1971)

Soit p un nombre premier congru 1 modulo 3. Soit ,-e:/ et
soit ()=() !e p-igme corps cyclotomique. I1 existe un sous-corps
cubique cyclique et un seul K de (). Nous allons donner un critgre

permettant de dterminer la parit du nombre de classes de K ainsi
que des rsultats numriques.

1. Notations et rappels.
Tout nombre premier p, p 1 mod 3, se met de manire unique sous

la orme p--(a2+27b)/4-, avec --(a+3ib/-)/2, a-1 mod 3.
Soit Z un caractre modulo p de K; soit v ,oa Z(x). Tout

filament z de K se met de manigre unique sous la forme z-- (x / yv /) 3
[x, y], x e , y e (i/-).
Les coordonnes (x, y) de l’unit fondamentale s de K sont la solu-

tion (x, y), y dtermin une racine cubique de l’unit pros, de l’equa-
tion x3--3pxy+ p(y3/ pa)-27 pour laquelle x / 2py est minimum
avec y =/= 0 ([3]).

Soit -e/ et soit g une racine primitive modulo p. Soit

2-- YI (-)/-- ,(/-’-//,.’--, l’unit cyclotomique de K.
On rappelle que l’indice dans le groupe des units de K du sous-groupe
engendr par les units cyclotomiques de K est 4gal/ h ([4]).

2. Etude de la parit4 du hombre de classes de K.
Thorme. 4 divise h si et seulement si l’unitg cyclotomique 2 de

K est totalement positive.
La dmonstration de ce thorme rsulte du thorme V de J. V.

Armitage et A. FrShlich ([2]) et du fair qu’une condition nficessaire et
suffisante pour que 4 divise h est que 2 soit un carr dans K.

Une gnralisation de ce thorgme est donn par N. Adachi dans
[1].

Proposition. Soit g une racine primitive modulo p. On ddsigne
par [g] la valeur de g modulo p comprise entre 1 et p--1. Pour i
variant de 0 2 soit M le nombre d’entiers n, 1

_
n

_
(p-- 1) 6 tels que

[gn/] soit pair. 4 divise h si et seulement si Mo+M1 et MI+M2 sont
impairs.
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