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153. Drivation par Rapport h un Systme de Voisinages
dans l’Espace de Tore

Par Shizu EYOMOTO
(Comm. by K. KUNUg, M.Z.A., Oct. 12, 1954)

1. Soient I l’ensemble des nombres rels modulo 1 et J
l’ensemble des nombres naturels 1, 2,..., j. Ddsignons par
P (I--I) l’espace de tore hun nombre fini j de dimensions, c.--d, le

produit cardsien d’espaces , (i-1, 2,..., j) identiques h I. On salt
que, n ddsignant un entier naturel, les cubes V.(x) de centre x
et de cSt 1/n orment un systSme drivant pour les fonctions
d’ensemble absolument continues: Soit oPt(A) une fonction d’ensem-
ble, h valeurs numdriques, dfinie sur la famille () des ensembles
mesurables au sens de Lebesque dont la mesure sera dsignde par. Si la fonction d’ensemble )(A) est compltement additive et
absolument continue par consdquent, s’il y a une fonction f(x)
telle que cPj(A) ;f(x)d/.,(x) pour tout A e (.), alors la fonction

tend presque partout vers f (x) dans I. 1)

Mais, M. J. Dieudonn$ a montr$, dans son travail "Sur un
th6orSme de Jessen, Fund. Math., 37 (1950)", que le rSsultat
analogue ne reste pas valable pour l’espace du tore I--P (It--I),
N-[1, 2,... }, un nombre dSnombrablement infini de dimensions.
Pour montrer le r$sultat plus pr$cis, introduisons d’abord les
notations suivantes.

Pour chaque partition de N en deux parties compl$mentaires
J, Jr. On peut identifier Is au produit cartSsien II’. Pour tout
x-(x,) e Is, nous d$signerons par x et x., les proj$ctions de x sur
I et I’, de sorte que x-x, x,). Consid6rons sur chaque I,-I la
mesure de Lebesgue, et d6signerons par # la mesure produite de
ces mesures sur l’espace I, nous d$signerons de mSme par / la
mesure produite sur l’espace I. Dsignerons par ()) la famille
d’ensembles mesurables au sens de Carathoclory par la mesure
sur I. DSsormais, nous supposons que J d$signe une partie finie
de N et Jt dsigne le compl6mentaire de J. Par . nous d6signons
l’ensemble de parties finies J de N. Pour oute partie finie J de
N et tout entier naturel n, d6signons par V..(x) le produit cart$-

sien du cube de centre x et de c6t6 1/n dans I, et de I’.
1) S. Saks" Theory of the Integral (1937).


