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37. Fonctions Presque Périodiques du Type Special. 1I

Par Shin-ichi MATSUSHITA
Osaka Cité Université
(Comm. by K. KUuNUGI, M.J.A., March 12, 1955)

§4. Valeur moyenne. Pour montrer V'existence des valeurs
moyennes dans (G), on peut opérer sans revenir aux définitions
primitives; de plus le procédé dit & MM. S. Bochner et J. von
Neumann est ici inapplicable, une partie totalement bornée de U(G)
n’étant nécessairement séparable: Cf. Remarque dans [I].” Toute-
fois, en tenant compte du Théoréme 1 ci-devant, on peut conduire
aisément de l’existence de valeurs moyennes des fonetions p.p.
numériques & celle des fonctions de A(G).

Théoréme 4. Pour toute a(x) € U(G) est associée une et une seule
mesure mla]= m,,[a(w)] (dite valeur moyenne) telle qu’il existe, pour

tout woisinage w= w(fl, e j‘,, g) dans M, f, LYV, (1<j<l), n 6lé-

ments d,, ..., o, de G et n nombres &,,..., §,=0 avec &+ +--+&,=1
tels qu’on ait
4.1) e, a(way)—m[a] Cw, pour tous x, y € G.

Théoréme 5. La valeur moyenne posséde les propriétés suivantes;
1) Uapplication a—mla] est linéaire continue, it) m[oal=m[a]=m[r.a]
(@ € @), ou a(@)=a(x™) et Ta@)=ala '), 1t) st a(x)=p ¢ M(constante),
on a mla]=pu.

Théoréme 5", Pour la valeur moyenne m[a] et pour toute
Fe (W),

(4.2) mo[ {f, o) @)]= S, m[al@)]).

Démonstrations des Théorémes 4, 5, et 5%, Etant donné un
voisinage co‘—:w(fl, ces ﬁ ; ¢) dans M, nous désignerons par m*(f;) les
valeurs moyennes numériques des fonctions p.p. continues {f;, a)(®)
pour 1=<j=<! (Théoréme 1), alors il existe n éléments a,,..., a,€G
et n nombres &,,...,&,=>0 tels que &,+.--+§,=1 qui vérfient
simultanément
4.3) 12218655 oy (way)—m'(fl<e, (1=J=10)
pour tous z, y € G.¥ D’autre part, soit H ’ensembre des translatées
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