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1. Position du probléme. Soit donnée une équation différentielle
—)
(1) y'=Ff(, ),
dont le second membre est continu dans ©. M.M. Nagumo a appelé
ensemble permettant & droite (gauche) un ensemble E' tel qu’il existe
dans FE une courbe solution issue & droite (gauche) d’un point quel-
conque de E. Nous avons donné la condition nécessaire et suffisante
pour qu’un sous-ensemble de D fermé dans lui soit permettant &
droite.” Nous voulons étendre ce résultat au cas ou f (x, ¥) est
continue par rapport a Y et mesurable par rapport i x.
2. Hypotheéses. Supposons les hypothéses suivantes remplies:
>
(i) f(x, ¥) est continue par rapport & ¥;
-
(ii) f(x, $(@)) est mesurable quelle que soit la fonction continue
2 (@) telle que (z, (@) € D;
—
(iii) f(x, ¥) est également sommable par rapport a x en chaque
point de D, c’est-a-dire on peut faire correspondre & chaque point
- - -
(a,b) de D un voisinage U(a, b) et une fonction sommable Fl(z, a,b)
définie dans un voisinage de ¢ de maniére que ’on ait
- -
. | f(x, )| =< Fx, a,b)
dans Ul(a, b).
Une fonction continue () est dite une solution si ’on a

(2) D=3+ [ @, P da,

la courbe ¥= () appartenant & D. Il est clair que cette définition
est indépendante de la choix de la valeur a.

3. Topologies droite et gauche. Un ensemble majorant & droite
(zauche) dans D est un ensemble E tel qu’une courbe solution issue
a droite (gauche) d’un point quelconque de E et contenue dans D
soit contenue dans E.

Cela posé, nous introduisons deux topologies, topologie droite T+
et topologie gauche T-. La topologie droite T*, par exemple, est

1) M. Hukuhara: Théorémes fondamentaux de la théorie des équations différen-
tielles ordinaires, I, II, III, Stbutu Kwaisi, 5, 325-337 (1931); ibid., 6, 134-147, 285~
295 (1932). M. Nagumo: Uber die Lage der Integralkurven gewohnlicher Differential-
gleichungen, Proc. Phys.-Math. Soc. Japan, 24, 551-569 (1942).




