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29. Thorme de Krein.Milman et le Balayage de
Mesures dans la Th$orie du Potentiel. III

Par Shin-ichi M:ATSUSHITA
(Comm. by K. KUNUGI, M.J.., Feb. 13, 1956)

8. Le cas d’un ensemble ferm6 g6n6ral. I1 n’y a aucune dif-
fieult pour 6*endre la d6finition de balayage aux ensembles compacts
ou ferm6s g6n6rals (au lieu d’un domaine eompaet): en effet, on
peut aller d’une manire route analogue au cas qui a 6t6 6tudi6
aux paragraphes pr6c6dents 1-7.’)

1 Le cas d’un compuct K. Les r6sultats que nous avons
obtenu dans les numeros pr6c6dents restent tout entier vrais quand

m6me nous remplacerions le domaine compact D par un compact K
en consid6ran int (K)-D (il se pourrait que int (K)--0, mais en-
core le principe de ]a d6monstration 6nonc6e dans 1-6 sont bien
valide comme nous le verrons ais6ment).)

2) Le cas d’un ferm non borne. Soit Fun ensemble ferm6
non born6 quelconque; alors on n’aura maintenant qu’ remplacer
:(D) et M^(D) par .(F) et M(F) respectivement:

i(F)-ensemble convexe des mesures positives de norme
sur F,

M;(F) ensemble des fonctionnelles lin6aires continues d6finies
par (2.1) pour route mesures e .+(F) sur l’espace vecoriel norm6
H(F).

Comme (E) est un espace de Montel, i(F) est encore vague-
merit compact et d’apr6s la continuit6 d’application -+^,
est compact (et convexe) dans le dual topologique H^(F)/ l’espace
vectoriel H(F) muni de la topologie faible; ainsi, la Proposition 1
reste valide pour

En d6signant l’ensemble des points extr6maux distincts de 0 de
M:(F) par Ext. Mr(F), *) la Proposition 2 est vraie en remplaant
Ext. M^(D) par Ext. M:(F). Toutefois, dans la partie 1) de sa
d6monstration, il est besoin de faire une petite modification, c’est-
/-dire, comme il est 6vident qu’il existe un point z e E-F tel que

1) S. Matsushita" Thdorme de Krein-Milman et le balayage de mesures dans
la thorie du potentiel. Iet II, Proc. Japan Acad., 31,643-647 (1955); 32, 29-34 (1956).

2) Ddsignons par int (A) l’intdrieur d’un ensemble A.
3) H(F)-espace vectoriel norm4 des potentiels newtoniens continues des mesures

de t*(E-F), cf. ill.
4) Comme t(F) est compact et convexe, le thdorme de Krein-Milman est aussi

applicable pour t(F); il est dvident que O^(fonctionnelle nulle) est un point extr6mal
quand F n’est pas compact.


