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111. Hypoellipticitd.

Par Shigeru MIZOHATA et Yfisaku HAMADA
(Comm. by K. KuNucI, M.J.A., Oct. 13, 1958)

1. Introduction. Dans sa th6se [2], M. HSrmander a caract6-
ris6 l’op6rateur hypoelliptique K coefficients constants. Depuis plusieurs
r6suItats ont 6t6 obtenus propos de cette extension K des op6rateurs
/ coefficients variables, en supposant au moins que ces op6rateurs
soient ponctuellement hypoelliptiques. Or, M. Malgrange a obtenu un
r6sultat remarquable [3] que voici:

Soit P(x, D) un op6rateur diff6rentiel coefficients ind6finiment
diff6rentiables, d6fini dans un ouvert /2R, satisfaisant aux condi-
tions: 1 pour tout point a[2, P(a, D) est hypoelliptique; 2 tousles
op6rateurs tangentiels P(a,D) attach6s / chaque point a/2 sont
6quiva]ents entre eux (c’est-K-dire que, soient a et b deux points
quelconques de tg, alors P(a, D) est plus fort que P(b, D) et inverse-
ment, dans la terminologie de HSrmander).

Cette Note a pour but de d6montrer ce r6sultat, au point de vue
de la m6thode de la param6trix, dont le raisonnement l’un des auteurs
a indiqu6 pour l’op6rateur elliptique dans [4]. Cette Note ne contient
donc rien de nouveau. Mais le raisonnement que nous allons montrer
en bref, sugg6rera comment chercher une plus large classe des op6ra-
teurs hypoelliptiques.

2. Polynomes complets de type local. Notre point de d6part
est le fait suivant:

Lemme 2.1 (HSrmander). Soit P() un polynome complet de
type local d’ordre m_l. Alors il existent deux hombres positifs c
et d tels que, pour R assez grand, on ait inf -- _c [ pour

$ >_R, oh V est l’ensemble des eC tels que P(5)-O.
Nous avons alors, pour S eR, le
Lemme 2.2

C C -/

ii) P(")() < M iI-:
pour _R, oh M est une constante positive.

Dmonstration. Soit e V, et considrons
m(,)

P(+t)--A(, 7) (t--tr(, )), on a alors


